Actividades Clase 07
Funcion Logaritmica

. (Diapositiva 13) Escribir en forma exponencial: Ine = 1

La funcién In x es la funcion inversa de la funcién exponencial e®, por lo tanto, In e es el ntimero

al que se le debe elevar e para obtener e, es decir, Ine = 1. Por lo tanto, podemos escribirlo en

forma, exponencial como e! = e.

. (Diapositiva 13) Escribir en forma exponencial: log 1555 = —3

Se tiene que en este caso, la base implicitamente es 10 al no estar enunciada. Por lo que, la
: (o 10-3 — 1

forma exponencial seria: 107 = 555

. (Diapositiva 13) Escribir en forma logaritmica: 5 = 125

En este caso, la base de nuestro logaritmo seria 5, el argumento corresponde al resultado de la

potencia. Es decir seria de la forma: logs 125 = 3

. (Diapositiva 13) Escribir en forma logaritmica: e"® = 5

La funcién In z es el logaritmo natural de x en base e, por lo tanto, In5 es el exponente al que
se debe elevar e para obtener 5. Entonces, podemos escribir In5 en forma logaritmica como
log, 5. Por lo tanto, €% = el°&® = 5. ya que la funcién exponencial es la inversa de la funcién
logaritmica.

. (Diapositiva 15) Evaluar la funcién f(z) = 2loggz en o = 1.

Para evaluar la funcién f(z) = 2loggz en x = 1, sustituimos z por 1 en la expresion de la
funcién:

F(1) = 2logs 1

El logaritmo de 1 en cualquier base es siempre 0, por lo que podemos simplificar la expresion:

f1)=2-0=0

Por lo tanto, f(1) = 0.
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6. (Diapositiva 22) Dada la funcién f(z) =5 — 3In+/2 — z, determinar:

a) El dominio de f(x).
b) El recorrido de f(x).
)
)
)
)

d

e

f

a) Dominio de f(x)
La funcién f(z) estd definida en el conjunto de los niimeros reales tales que 2 — x > 0, ya
que si 2 —x < 0, el argumento del logaritmo seria no positivo y por lo tanto la funcién no
estaria definida. Por lo tanto, el dominio de f(z) es el intervalo (—oo, 2].

b) Recorrido de f(x)

La funcién f(x) es de la forma f(z) =5 — 3In+/2 — x. El logaritmo natural tiene como
rango todo el conjunto de los niimeros reales, por lo tanto, el rango de la funcién f(z) esta
dado por R.

¢) Intersecciones con el eje

Las intersecciones con el eje x.
La interseccién con el eje y.
La ecuacién de la asintota vertical.

Graficar la funcién.

Para encontrar las intersecciones de f(x) con el eje x, igualamos la funciéon a cero y
resolvemos para z:

5—3lnv2—2=0

ln\/2—aU:?3
\/Q—x:e%
2_g=e%
10
rT=2—e3

;. . .2 . 10
Por lo tanto, la tnica interseccién con el eje x es (2 —e3,0).

d) Interseccion con el eje y

Para encontrar la interseccién de f(x) con el eje y, evaluamos la funcién en x = 0:

F(0)=5-3Inv2-0
—5-3Inv2

:5—3m(ﬁ)
1

=5-3 52

:5—21112

Por lo tanto, la interseccion con el eje y es (0,5 — %ln 2).
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e) Ecuacién de la asintota vertical
Una funcién tiene una asintota vertical en = a si f(z) tiende a £0o cuando x se acerca
a a por la izquierda o por la derecha. En este caso, la funcién f(z) tiene una asintota
vertical en z = 2, ya que el logaritmo natural tiende a infinito cuando su argumento se
acerca a cero por la derecha. Por lo tanto, la ecuacion de la asintota vertical es x = 2.

f) Gréfico
Observamos que la funcién f(x) tiene una asintota vertical en z = 2 y que su grafica
comienza en (2 — e3,0) y se acerca asintéticamente a la asintota vertical. También

podemos notar que la funcién alcanza su valor méaximo de 5 en x = 2, y su valor minimo
3
en (0,5 —5In2).
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Figura 1: Gréfica de la funcién: f(z) =5 —3Inv2 —x

7. (Diapositiva 31) Derive la funcién y = x - In /(2 — z)

Aplicando la regla del producto obtenemos:

y=u -v+u-

1
=1-lny2—2)+=x- <_2(2—$)>
—ln\/(Q—x)—z(zx_x)

Por lo tanto, la derivada de la funcién es ¢y =1In /(2 — z) — GTemmE

Una forma equivalente seria reescribir la funcién original:

1
y=ux-In (2—x)z§x-ln(2—x)

Y su derivada estaria dada por:

/

y:

<1n(2_$) a Qfx)

DN | —



