DESARROLLO AUKX 2

ARZCACIONES Y CONTINUIDAD

MAA1002-8
2025-2.

Profesora: M. Eugenia Martinez M.
Auxiliar: Bianca Zamora Araya



CONTINUANDD



o samana powada. & Oprendid (a nocdn e Confiausdad

v funion =5 confinuo gi e puede Confrolar

[0 distavca enfre gps ‘mmcigmeg (-Fanr:\/ said as

Yo cera (oo fe owiefa v /sofident torca

R o wedida oy Se Confrole 1. distantio, aitre peimciganes
enicada pmate. D Sen es yna nodon PUNTUAL y LOCAL

dio [os pmiosk
ffe(h’c!zﬁes i }’wfm,

FrASR— R tonfinuo &n & &> (YeroXFSo)(Vxeh): (X-ak& = Ifn-Ka))< ¢

(en sy defectd, no S5 continuG. Wwondo Ce pierde el control enire IfrncfgeHES dle valores Certaues)

St se Guisiena exfender esta nouon & Ago GLoEAL, o%ea gue lo distimen
precsuda @nfe preimdjev\es o (6 misma. Sievpre . controkar (o limdgene s,

ge hace ton le continoidad unifolome. s

\Q: ACR->[p. MIRMeR o A s (YerO) (R v o) (Vaye A ) [y €8 [fen-tn s

i S0 defecto, vy fmcion o es uniforme st Cortinuo Lomdo o bty formmn de
COnirolon (o0 disteaoion evdee LM&QV\PJ de o nalsiia forwna v fodos [as puntes,
Cowtp pOr eyRmply:

fexy= = R ~t:n i /,E' s .
“\ (e AT e o oo Sles oniformus
\ ( i Sue iWUaUM5 £x\=stmcx) porgue Sas frwrf;f/")
(i oL gl . el
> jﬁfﬂk@a{ﬁl — =14 ---- de2alomuhr.
[ > “ R
Lou infu(ciow (s deben g]vafdo\m es:
contingidod v/s confinmadad
UniftX e,
control locad ool ﬂ[oba\

Contwo| de {magaw. alrededor de &B (

de im o
Poede Vowaa e o d=&(80) T T0E (28 i, do el CE)B

entre punts (oS indep. de elles): §=§



PO 0=V es yniformest Onhime.
& (¥ e50)(F 1=8)20)(¥ry e Dol 0): [7-Y[<§ = |fm-fiy)[ sE

P (81 g W il @ weifonut (atiwa, hallar 350 guo
o depard. I8\ Pretd donde se guiere. NTIAcA, §1°10 guy. Solo de €30

Cj e el avx porado Vimes Q- FARINVIA A (Vace [o,+oo)), mashindo
S pavn €50, bosfaba foman 8= EJA'>0 4 i |x-als§ (Vrelotss) opa

penit e [0 -fw| €€ .0se.. e R=8&,a) ! d¥abrd §=3¢5)307

e efecte,
Jo. 30 -

Busn. foman. S=30 fg. S=E% yunl [x-yles @’M\/e[ﬂ?ﬁ@, Puats
ootoredy agna (V0 -1 = [V -1 |-

@D (dem ol fina) del ejerdio)
< |- 1@ | 7+ ia |

= [x-d|
s8=¢%,
Tukoween, por fratsitividad: IW—HR g*

= |[A-Twl €<
< [Hn-f|se ,

%I'W G £ o Wi ufinom et [D[-HJD\, -



dowestracitn de b prop. ysadons

PO |m-ton|s [fr+iall (yae foeon))
80& Qkﬁhh

[ Lowmumnde o=, p::ﬁ, o(,F.>of
Siwwxpre & e aﬁxm(y og‘-zo%Ff < o&z"“FL, pues —2lp<o  (4)
x ot g S 0(2'+Zolfb'r’.’>7“/ M 2up>0 (i)
L (*) (")

Wyandn (R G3) | ewronles A~ 2o+ szHP £ o +Zoa(s (,
& (-t ¢ e prg (Lo p)”
= (@< (-
= |- prt| € |Gy
= [w-pit < o™
= |-l < (o p)
& |o-Plg ot




@' \DB ég(x) ZJOS @is Wik for e Goahinuon T (0, 1) ?:

Creup nfwo (NVer50
(Vbuﬂ aJlaAf’- q pmbIt’WlM wm X=0

Por la Lorm cion, St intvye qua op@ oMo /4 + AW

@0 “tieve pinkn  de no Seft gnifori contiwa al Masar difertnfed [wmes
de ki, Basfr kallet we Do donde no |0 Sea,

Se (/pmf q,ug no e (nifiemes Continva .

& (Yeeo)(T S=86&250) (W 7 yeon): [x=Y[ <8 =[fm1-Fnl s

ipco v
& (Tt S >0)(Axpelon): [x-yl<d [f(ac)—@{wJ>E]%§"dq§rc£§%
o fohn 3
En efecto,
Tomete £€=21>0
Sern &> 0 qybitracn .

£ L__¢(o 10 asdi i
€ =~ = T N 1 >« @ @l estidal pmtos (uya (Mmagen
S G.V\a YI/L ZV[TC / {ylf\ ( 2nt OTC ql{,uajo Alowulon |?, Qj(WAP{p&! pares Pg,m/wu,,dg T

N otan gy como X, —> 0 V. ]—> o A
b lime 20§ =0 D A0 oy MRS,

) . hall (O Me
Tomavido ein parhlor h Svbicentex jramle = (XY <8 > jg g&-gﬁf S,%quf:éw
1

FE’TO l]c(?(ﬂ - F(%)) = leﬂ%m@nrﬂ* tz“ﬂ N (m((ln-{‘bﬂf)\

=(/D L

Ost0( Se Ve gl Sus. preimmiGenes osfon acobcas pero sus iamoigends ne
Sl'qu M 1O s uniforme mente confihug, Z



@LD Estudiar Confinvidad de x> en [Re Y do su faversn Vx|

unifotme

R
»? x> se Ve (omo i fmdion e . diGerenaa enthe 10§
L lnmfgznes omodn o dibrenie Ao, —> {ahuicd0h dhe

quo quiza 1o 30, wiiforvmemenk (ontion (Pese o que es confinue.)

T mestar o2 alga 10 ) wirf Confiwa, boste 181 o [Atléfm weS
buntos gee ortet “Man terca Como fo quuiera” pero s Imvayenss 4%,
bnct e Y0 o tomuar surgiones quu 5o difrenciot Ston @D

Y quea l—fMﬂW\ i, Fopmen CoMvERvLie pare- (@ tonapmn por \ofuncios

En efecfo, L y

Sean Yu=(0tY” | ¥, = 0>

. z 4 1 -3
Notow. Ka=Yn= (2 S [C S %—k [CW"\?* (m1y0%+ 0>
“ o - = - * 7 1 T
e W07 - w2 ey’ — LCM)? o e
() - (62 (1) —n
= z 5L T - Z Lz
()3 + (@Pn> + 03 ()34 (uPn> + 3
1
()5 + (PnS + W

=) \Xw‘y“\—) 0]

& LYl =

fe=
2

= -yl 8 (Ws20), edguin. ' €IN Sufiiente X qrarde  fijo.

Brro |8 - £33 = (uanys) - (9= [rt1-nl= 1 > (=2
05 So e gpal gus preimmdgenes eator acotocs pero sus iavoigends o
QrLc]Uq i o e unifomemente conhiud,

@ 2 ©) w\nﬁrwutj wstona. - Rene inverse.—> Wown feo. |nversA,

o efecto,

\ . , Lt
Como ¥* e continuay wiondtona Creddint ) e vichud del Teo. de inversa, inversa X7 o nhhaa.

esk gjewplo es Inkesante porgue Vimes un @S9 de won Rancion opnt
ho es uniformemente nhawn, pese a quue oS o, (artonces

ﬁprf’lﬂdiw G Confiuy > wafonH Cntfien) ; § fambpied porgue,
(adependhinite de [o antenor, g inveyso &S (onﬁnumi(qormwmﬁuﬁ)



- i . _ — Mc{-j (x? . 3
@CJD P,DQ. JCX}- ‘M'K = o) %Mnﬁ?lw“ 2 l:’l,'l_)

Cn virbvid del ceultndo del auilior 4 ¢

B i) peo- I @%@
Eu efech)
£l dominio 1o [4,00\{0Y € R
St quinito definin oo O foince g @uw Conhn -
Notw que Jna 48) = finn chrgfw o, Jix = A

x>0 x>0 x>0
- AMWMW@O f&%i"ﬂ'ﬂ (— Z)
X0 >0 sz
=4-1=14 X20 4 =1

Burta definin W14

Q. fniion es (onfinoo~ ol defain jee=0=1.

Luego, j ey Contindor e el Cefado y atatido 1,1)

&S | v vafrwen contin en [, )
7

@ &) PD.& XA %}Cﬁ\g\f;’\y’ﬁ LU (‘0“,0] (j ‘(\, W(B,\F?j(‘m}& ™A [0/-(-00)

= 1 W‘(jqi"é”ﬂ‘f; w (R PROPUES T0

J=

Reflexionalid Conbivuidad Wik Rrmae @ (i awx\—fu e
ARG orbinmndod uARIIMR e B (ipin ©



RESOLVZENDO



— T \ N> e digaan " .. del valor
@_@_@\/Qﬂﬁjjnk(@@d/ﬁﬂ_@/ \/"l_’_), A borgece 3@, ob; leorewa (052

Ca ggﬁggolj}éo\_mﬁfx_(mbogﬁ Wowbre Y szwon @ Wnbdar <

&ﬁ L Wy die oake Teorewmon o Q(ﬂo e
purederon “dovio” pero oo Bolzand probo’ de
wmaneron Bl para fuaciones Lot !

¥

Too. [dedd Vol dndermedio T
Si \Lmao w Cwbig de Signe, ‘/74‘4—>7
Vewesarindc P par o eas- \

LM:SO, Sﬂjﬂm&ﬂlﬁ/ Foven MW reChe hw>mal=

e 'y/ \ {)W{oqux. (ruce “leo. [CLWWW del ’ﬂ/lj
PN - - : Ve S tomo we pedazo de (@ inmagen
(=~ 7= ){9 (de . Cerando jawbdo), ountoules,
> Wecorartannente pand Por (i puato de ahu”

n N
M) NN N/ < /) M\ y=¥, >0
— e £ —U \'
/ Y ;\\) - | ; qwﬂ’» Gopd3)

. OO O=

O sea ... &) W foree de EXTSTENCTAY ho Garartiea unicidad.

Adewain; si se da el caso s —
Osea.. (a CoNTINUZDAD
) (e \/U\[?Df {?SI'SM\Q_‘{_ l‘mﬁfbmlk_ j\/ >

A D




@@ f:ASR— I continum on (0,4] cerrodo 4 acobels
for=1: 8022 fy=0; Er=3 £(4)=3
Cowentay sobre los ceros.

recordar gue wie Funcion Duedle- fevier mas do un te(o,
K que 5w (e Y combid ge Sisto on 5B = focd cero (TVI)

tm o fecte .
Notay QUL Flodica Camo *

Y

*Lomo [0,9] o Grrodo y dcotedo
Y+ o Continat, ey il del
Teorema del lodoy Lattramed:0,
Cxiste W puntp en e|que tow ={ cerd.

\W T Ls hafj muchas formas que oCurm e
e puede fenef wman de 1 cm}!//

o0 &a idea. ere haer énfodis
a £ gue A0 aeym Maded

=Ceras

@ b) Yohibian 51 b Siguwioutes funcioues admitn @ULS ¢ 1 dorde-

@ El TVL wsalm 0y o tionps COVhmay) L RN g)awfdktb..,
entorges basta wgfmm omtinwdad o (erodo v aotodo !

@ @ D fon= c,ooj(;o

NOWQ{M Contipwidod ol &0 Los coros del cotono L+, keZ

Como son {nfinites, ro se puede won TUT porghe fo [’!Wj cef/edos acotudes
donde ro halle una disconHiani dod Yy cawmbio de signe, Sicultdneamente.

-

o o 755—-(% o ad mprke coros e todo (RS



9= ¢ ([ fuCa)!)
Noton %Utj U contirwon por o(lgebrmj composicds de fares conbivan

Notas %m{xj(e) = o4 Ju(lu(len])
—e+ (1)

=& > o,
26T = e (Ll D)1
o MQ%#%D

=R £ (A< 0O

~a9
' __?ﬁ
P(demow" - . 0 sea. e <Z:>€e < e

q-—._h

t

49 "
0 Seec [ee , ol & {:(WW“ Lymeaar, £ Z’] deFine wt Cerrado 3&(,0?7/\({@

Come- la W&’\ es Loty nAni & de TN, (37%&— (€ c‘c’(e])- 3(2:}0‘ .

W)= 4x-2+"

N tent Optt J?,\ 2 contiwos por p{lgebfaj (JOVMfOJa‘oEDfl de bviwores conbwac

Noton quesgefy(0)= 0-2+ €% = —211=-2<0,
()= F-24e' = 2+e! >0,

szgo, como (0,1]) define un cérrado 9 awtudo, Y o fnecoy 23 Lt alu’; o vinkd
dal Teoremmar del \alor Tnkrmnedio, gE(Xoétomﬂ:,&(xo)m,@



v

>
‘ 4
) jiy= e T

Noter gua J o ot por dlgebm y (oupasicioin e fuatiOues Contiwar .

Notax que [u10y= 2%y o ¢’ q 5 2-1=15 0,

*j(—g)z QL*C-HBJc«zH_—«__— Sy <o,

ngo, tovo (73,0] define un COrrodo 9 awtudo, Y (@ fueioy 23 Carhwn a’y g vinhd
dol Teorevra dal Wodor Tnkrmedlo !l (3 7(.:,6[_3,0:)): J'(a;,)-_—o @

@&/ L) AV%}W\TN\. existumia (o oummon) do oluoiol de lowy eouadions

Ravobwn wan ewauiot F(?C);PC?()\ v Walow %, que Sdh‘Sfaga-
o identiclad, Mot anit ;. Fray=§(x) e F)-f@)=0 , oseq pohin
enlonty w- valer goo kaqa (eoro lor fraior F - f > TVL!

@ﬁ) ) 5 s =x

Cowsidérese £ = 5= s 0)— X Continla Por 0?]3, Y OOIMFUS!'SZf de conhnuan,
Nokar w{hﬂ(o\: 5-0-0= 570 ,
“Fl1e0) = 5 - fun(100) —100 <0,

szﬁo, tomo (0,100] define un COrrodo 9 awlado, Y [ fueioy 23 Lot ay g vinhd
dal Teorevpar del Wolor Tnbernuedia” (3 %o € [0, 100:))3 f(?rﬂ)=o
ED S —sen(2)-% =0
&> 5-5eu(6) = X, o

@ <) MB ()= 7>}”DPUWHD u”ﬁ’



™ Sy
b)) i) €% =x

e ox
Considérese  {y=e"-x | continua por lg. y Cowpasig de conhman.

Nofwn oue 3 % ¥>0 =5 675 1 y e yx (Frer)

*>xi0 = e'Sx:x vy
A po ];uode Wi

G
De v umbornn & dw(arewm CbA)\L e 7-')6 2 SiaAM(m positivn o wndea
0 sea; o Wplcn ok TV Pesc w ser continma.

. o 7 . .
SISU{ UM o ecooops o hone Spluan, .

@ ) 2 =4 pnopuestu kf('f

@L>W>‘%:O k/f
x

DQ Tntn. ol CU‘\’ICUID--- = Ao [,tudc.eq_os{

=

@ d) £7003]= (127 wntven
PDR, (3 x,elo3l): fay=x )
Juatifiean qur %7’{0,3} R

74

Lo miSwa, (S@ o Frabajoda. —> busar Cerrude 4 acotodo Conveni o,
0 5oy biq. o BUDY gue wle WS COT0S copmbie” cle Sign0 o (oS bordes,

S@ Fasct wgunomlons Poqui 1o pusdsy pn 053, uotn gt & punko o

H B—usw el Teorema ded Pmfo Fijo de Buwach,
G® 8 € o o) (aterefantt ¢



£: 10,01 IR Conkinuen. & £(0) <0; H 1

[yeﬁk; g o) =212
i Xt jfémz F(x)*?m—m

Tutomhan valows o (&.%‘@- j@ l&mﬂa ol prns wa Az
(@ Draporon G o funisle e com §olirpsjan]

On ke,
Se busa RaL (3% € [0,))" gﬁ(m)rﬂ;

No fou s 3(17 o conhm me [0,1] por q{jj comp, de fn) (onfim oA,

Notan warjp(o) = flo) ¢ F(/—o) = o) +p
NOROF pl1-2) = Co) -
Fua WFJ%(M Teorewmon d] Vedpn EA#KWC&O) Jp lywm%;
Jelo) §,(1) € 0
€=>(F(0Hﬁ)(ﬁm)-@) <0

_:> (4) lC[D){P <0 = ﬁ. $-—{—(0) }:_jzg‘g/ww "{"1[(9)1 F[’D}
{’(4)—(57/0 & ()26 .

()] HO11 70 & @7 ~£(o) } = 7 {“i%)”%)}j
fi-p €0 e fros B !

Oodcdomen Lon Cantmbl b caglo « P



i [a1ly] = (R. confrmen
P‘D‘Q' (92’0 € Cf(!b])-' F(Z(b ).: @%@)

@ St ea combnwon W Dmadno (Lj dwoteds = altumra exhuvo,

on ekecto,
lomo £ & tontina w o Cpfradojaoofado (aib],
se= win{Fa) )

S prede definin
XM= g {]CMJ 1F(_17)}

Tousi 3¢ fuode deiin d= BHE) ¢ [un, ) < f(fue))
I unhid de) Teortmmn 5@%&4}@ de ke dukcanecdio:

(A€ [ab): £ = d

& (@)~ Fe1+Eh)
Xo B

@ Pustuon, e (@ pelnandy £(p)= flgt o) b1
Uit babion v 9= fus§, God@)= (01)

G [wv) = [win LY, mox Jraay) < fado) 4 9 @ wntua e

Nobn o (@ Cowbirug comvexen  Ai= + 5(u\+ - t\guﬂ W ta, 3(“3 (S Sm

ngor por TUM %mu.‘lﬁyd,o (3}4€ [u(tﬂ]-‘ﬂ(ﬁ =N -
S'Pd’ﬂ‘ Xy <Y =7 (.3 € [?Cuh]yg().«\cj)-_

(., 1
@ Pucun, gt (3% €fuad): :cl@j = S (T v%))
Lo WL ha,wﬂw\ Y g:{; | (od(F)= (Gto)



EXTREMQOS



@ Obolio/l  existmdin de mmdkimars (j M) . o)) g»M'wo.‘

@ Bl oo i Voo exbveiuuen
CONTINUA ahCouza BV acined QW WA G Mfmdoawfvdo

@a) £n- {2” ye(ad @ b) J[X):XZM("’/ 1)

D &0
o (0/1) T
T Q&é
——3
l
— (~1,4) w0 v orrudo 4 Qi
outou) a0 oplic ol Terewa,

poraue no fe cmgltn (wr
(0 o) vk . =0 | MipSbenis,

(Yl latealoy ap coinuden) > poaplica n o Suntido
(les dejo el calcyly f) &mdluwywad ouss

§¢ (new (an Wiphtass
(owed o @ Contiwa om (017
oo o shAZa Sy (edr ey fyemo.

d&onry Cunhadive od Ter. de Wokerstess?
Nop |,

X, D4a4(
@Lj Ux) ;{U// X=1

wa Tor |

{\»OW) UOIM'\M/M i 7(.-:7'[
(Lwitey tatenaloy o9 coinrden)
(les deje el calcyle U )

(ou ro ¢ Comhiwa omn [0/7],
QL fouun Ao sktinza Sy o e fyemo.

1°) Los Teoremas no se conbrodicen, pues Feven vaalor i tativo Varddero.

2) Si . redulindo difiohe tow ok deo| Teorea, N0 & Gus “se (owpa,
0 algo por 2L & filh 2 g a0 te wmplim today @S hipd¥sis O ( Teorma,

no 5¢ puede deducin (o que (adica. 4,



%

Sorn problenio pniefevides!
B clicacions direvton ou U ol o, de (o5 Teoremag (U

&J} MLWN'\M

od upecho, hay mqmod mmk” @@ gﬂ@



fgbmw es?! ciento? ,o-

Mrwv‘\da\e\ M OCAON D)
.

Lo tden de 2ot problumay €1 quua Lerun oigmw) di Joo
WHlidader ool confioidnd e nciomeg!

O Wt (sckafthic viuy podesasa, Gua como viames,
Jotn dp (Tvﬂ(zﬁ@dudm Whiey o fa ému‘o/?br

* e invevso ont WA

¥ fenin cows,) §i cowmbron Ok Sino
s Jor acotade. (alamo Velores exfienas)

5/9@1]0 W [& L[a:(jow 3@17@0 [05 é)rob}w/tﬁ(/)/,/,
pcﬂ@bu()(‘é bt @, M dodas L (. b/'ama,zamom@cg.(/cm'éo,c/%wo@s)

Bw@m Lo 3 eqity an Su estodio ! f

*"‘B,{WMW

.




