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Definicion

Sea K cuerpo. Un polinomio es una expre-
sion:

p(z) =Y apz” conay € K
k=0

El conjunto de polinomios sobre K se deno-
ta Klz].

Propiedades Basicas

e Igualdad:
Coinciden todos los coeficientes

* Grado (gr(p)):
Maximo k tal que ay # 0

* Moénico: Coeficiente principal a,, = 1

* Polinomio nulo:
Todos ar = 0 (grado no definido)

Operaciones
¢ Suma:
max(m,n)
(p —+ CD(J?) = Z (CLk —+ bk)xk
k=0

gr(p+ q) < max{gr(p),gr(q)}

¢ Producto:

b= ( Zkaibj) o

k=0 \i+j=

gr(p-q) = gr(p) +gr(q)

Teorema del Resto

Para cualquier p € Klz] y ¢ € K, existe
q € K[z]:

px) = (z —c)-qlx) +r
donde el resto r = p(c).

Raices

¢ € K es raiz de p si p(c) = 0.
Equivalentemente: (z — ¢) divide a p(x).
Propiedades:

* Un polinomio no nulo de grado n tiene
a lo mas n raices

* Si p, de grado n, tiene mas de n raices
— p=20

* Si py q coinciden en n + 1 puntos dis-
tintos y gr(p),gr(q) <n = p=gq

Teorema
Fundamental del Algebra

Todo polinomio no constante con coeficien-
tes en C tiene al menos una raiz compleja.
Corolario: Si p € R[z] y z € C es raiz,
entonces Z también es raiz.

Raices Racionales

Sea p(z) = 2™ + a, 12" + - + ay € Z[x]
(ménico). Si r = § (fraccién irreducible) es
raiz, entonces:

* a | ap (divide al término independien-
te)
* b| 1 (como es monico, b = +1)

= r es entero y divisor de a,.
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