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P1.MATRACA, MASMATRACA

a) Use la identidad de Pascal para probar que, para todo n,k € N con n > k > 2, se

comple (=) )+ ()

b) i) Pruebe que para todon € Ny k € {0,...,n}, se cumple:

o) -nfs 3

ii) Utilice este resultado para calcular la suma:
- n
>0 (;)
k=0 k

¢) Demuestre, sin usar induccion, que, para n € N\ {0}:
n

3 (;‘) (47 — 2i377) = 3" — 1

Jj=1

d) Demuestre que:

5 (7)o

f) Calcule, sin usar induccion, para n > 1:

% <2k(:n) Ak —k1121+ 2kn>

k=2
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Resumen Auxiliar: Sumatorias

Profesora: Natacha Astromujoff

Auxiliares: Vicente Maturana Galvez & Ignacio Dagach Abugattas

Propiedades Basicas

Sean A€ R, s e Ny
(ag)k>m, (br)k>m sucesiones.
Para todo n > m, se tiene:

n
o Zak = Qan
k=n

b Z )\ak:)\Zak
k=m k=m
i Z akj:bk Zaki Zbk

k=m
DI
k=m
* Telescopica:
n

Z (ak — ary1) = am —

k=m

Zak—l— Z ay

k=s+1

an+1

. Camblo de mdlces

Zak— Z ag—s

k=m+s

Sumas Conocidas

n

J len—m+1

k=m
° zn:k — M
k=0 2

n(n+1)(2n+1)

k=M
S ()

o Geométrica: Z rk =
k=0

1— Tn+1

R E— 1
T

Coeficientes Binomiales

Paran,k € Ncon 0 < k <n:

n n!
(k:) " kl(n—k)!

Propiedades:

* Si k> n >0, entonces <Z> =0

e Simetria: = "
“\k) \n—k
n+1 n n
e P 1: =
asea <k n 1) (k) + (k 1

e Triangulo de Pascal:

(0= 65)

* Binomio de Newton:
Vz,y € R se tiene que

(z+y)" = Zn: (Z) z" Ty

k=0

)
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