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P1. Usando la caracterizacion (e — 9) del limite, demuestre que:

a) lim Vo +1=3
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P2. Calcule los siguientes limites en caso de existir:

. sin(2(z — 1))
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P3. [C6 P2) 2016-1]
a) Calcule, si existen, los siguientes limites:
) 1im cos(eZ’;— 1) sin(z)
z—0 et —1
t 1-
ii) [Propuesto| lim an(3z) + 1 — cos(z)
z—0 X
b) Sea a > 0, demuestre que
. oat—1
lim = In(a)
z—0 T
Use este resultado para calcular:
, 27 —16
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Resumen

Definiciéon 1. T es punto de acumulacién de A si
I(z,) C A\ {z} tal que z,, — Z.

Definicién 2. f(z) — L cuando x — Z si para toda
sucesién (z,) C A, x, — T con =, # T, se cumple

flx,) — L.
lim f(x)

r—T

=L < lim f(z,)=1L

n—0o0

Teorema 1 (Algebra de limites). Si lim f(z)
lim g(x) = Lg, entonces:

» lim(f +g)(x) = L1 + Lo
» lim(fg)(z) = L1L2
= SiLy#0, lim (g) (@)=L

:Lla

Teorema 2 (Sandwich). Si f
lim f(z) = lmh(z) =

fl@) < g(

%
L, entonces lim g(x)

) < h(z)y
= L.
Teorema 3 (Composicién). Si limg(z) =
lim f(y) = M con y = g(x), entonces lim f(g ))
Proposicién 1 (Limites conocidos).

O hmzao 1= cos;c 1

s lim,_,g =
1
2

(1+$) 1

o =]

D hm;c—>0

L=Ina (a>0)

Teorema 4. Si toda sucesién (z,) € A\ {Z} con
x, — Z cumple f(z,) — L, entonces lim,_,z f(x) = L.

Teorema 5. Si lim,_,; f(z) existe y coincide al res-
tringir a subconjuntos B,C con T € B’ N C’, entonces
lim f(x) =

Teorema 6 (Caract. c-9). Sea f: A >Ry z € A/,
entonces lim,_,z f(x) = L si y solo si

Ve>0,30>0:0<|z—Z|<d0=|f(z)—L|<e
Definicion 3. Limites laterales:
S, Sl fla)
Teorema 6. lim,_,z f(x) = L si y solo si
lin f() = lin_f(z) =
P @zt

Def. 4. lim,_,; f(z) = +oo si

VM >030>0:0<|z—Z <0= f(z) >M
Def. 5. lim,_,; f(z) = —o0 si

VM <036>0:0<z—Z<0= f(z) <M




