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Resumen

» [Conjunto abierto]: Un conjunto C es g
abierto si y solo si se cumple:

Ve e C,3r >0 — B(xg,r) CC

» [Conjunto cerrado]: C es cerrado si es el
complemento de un conjunto abierto
ie: C cerrado <= C° abierto

» [Conceptos de conjuntos]
Sea A C R™ un conjunto, se tendra:

o [Frontera]: Se define como frontera
de A al conjunto de puntos x€ R" que
cumplen lo siguiente para todo r>0.

B(z;r)NA# S NAB(z;r) NA # @

Se puede denominar como Fr(A).

o [Adherencia]: Se define como
Adherencia de A al conjunto de puntos
que cumplen la siguiente condicién

para todo r>0: =
B(x;r)NA# @
Se denominard asi, Adh(A). -

Notar que: Todo punto frontera
cumple esta condicion.

o [Interior|: Se define como interior
de A a los puntos que cumplen la
siguiente proposicién:

dr > 0,B(x;r) CA

» [Sucesiones] Se define como sucesién en
R™ a una funcién f: N — R" denotada por
f(n) = X,, o bien (X,,). "
Una sucesion serd acotada si existe M>0
tal que:

| Xn|l < M;¥n e N

[Convergencia de Sucesiones] Se dird
que una sucesion X, converge a X si:

lim X, = X,

n— oo

Por linealidad se tendra que sea X,, — X
eY, > Yycon A\ B eER

AXy, + BY, = A Xo + Y

Notar que: Toda sucesién convergente es
acotada.

[Subsucesién]: dado X,, una subsucesién
en R" y « : N — N una funcién creciente,se
tendra que (X, (n)) serd una subsucesién de
Xn

[Sucesiones de Cauchy] Se define como
sucesion de Cauchy si para cualquier € > 0:

INy € Ny N, M > No; || X, — X < €

[Espacio de Banach]
Espacio vectorial normado cuyas sucesiones
son de Cauchy en su totalidad.

[Caracterizacién de conjuntos
cerrados] C es cerrado si cumple:

o C'= Adn(C)
« Fr(C)CccC

e Si z, C C, entonces si x,, — xp, se
tendrd que zg € C

[Teorema de Bolzano-Weierstrass]
Toda sucesién x,, € R"™ acotada posee al
menos una subsucesién convergente.

[Conjuntos compactos]: Se dird que C
es compacto si toda sucesion en el conjunto
posee una subsucesién que converge a un
punto en C, por lo cual es cerrado y
acotado.




