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Resumen

Acotamiento: Sea A ⊂ R, diremos que:

• A es acotado superiormente ⇔ ∃M ∈
R : ∀x ∈ A, x ≤ M

• A es acotado inferiormente ⇔ ∃M ∈ A :
∀x ∈ A, x ≥ M

• A es acotado ⇔ A es acotado superior e
inferiormente

Máximo y mı́nimo: Sea A ⊂ R, M,m ∈ R,
diremos que:

• M es máximo de A ⇔ M ∈ A ∧ M es
cot superior de A

• m es mı́nimo de A ⇔ m ∈ A ∧ m es cota
inferior de A

Supremo e ı́nfimo: Sea A ⊂ R, s,u ∈ R,
diremos que:

• s es supremo de A ⇔ s es cota superior
de A ∧∀M cota superior de A, s ≤ M

• u es ı́nfimo de A ⇔ u es cota inferior de
A ∧∀m cota inferior de A, u ≥ m

Proposición (Caracterización v́ıa ε): Sea
A ⊂ R, s,u ∈ R

• s es supremo de A ⇔ s c.s. de A ∧∀ε >
0, ∃x ∈ A, s − ε < x

• u es ı́nfimo de A ⇔ u c.i. de A ∧∀ε >
0, ∃x ∈ A, u + ε > x

Proposición: Sea A ⊂ R, M,m ∈ R,

• M es máximo de A ⇒ ∃s supremo de A
∧s = M

• m es mı́nimo de A ⇒ ∃u ı́nfimo de A
∧u = m

Axioma del Supremo: ∀A ⊂ R, A , ∧ A
acotado superiormente ⇒ ∃ s supremo de A

Propiedad del ı́nfimo: ∀A ⊂ R, A , ∧ A
acotado inferiormente ⇒ ∃ u ı́nfimo de A

Ráız n-ésima: x ∈ R∗
+, n ∈ N : n

√
x =

sup{r ∈ R∗
+|rn ≤ x}

Teorema: N no es acotado superiormente.

Teorema (Propiedad Arquimediana):
∀ε, ∃n ∈ N, n · ε > 1
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