Facultad de Ciencias Fisicas y Matematicas Universidad de Chile

MA5801 Analisis Convexo y Dualidad
Profesor: Alejandro Jofré
Auxiliar: Benjamin Vera Vera

Auxiliar 7

Preparacién C1
4 de octubre de 2024

P1. (Teorema de Moreau) Sea X evn en dualidad con X* y f € I'y(X). Pruebe que los siguientes son equivalentes:

a) f coerciva.
b) lllminfumu_mo % >0
¢) 0 € int(dom(f*))

Indicacidn: Para la equivalencia (b) <= (c), utilice que lim inf ;| % > 0 siy solo si existen «, ¢ > 0 tales que

para xz € X, se tiene
f(@) Z ellz| —

P2. (P2 control 1 2023) Sea X evny f: X — R U {co}.

a) Demuestre que para todo x € X, df(x) C 9f**(x).
b) Sea zy € X con f(zg) = f**(z0). Pruebe que 0f**(xz¢) C df (o).
c) Concluya que 0f(z) # @ = Of(x) = 0f**(x).



