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P1. (Subdiferencial de la inf-convolución) Sean X,Y espacios en dualidad y f, g : X → R convexas. Pruebe que si
x1 ∈ dom(f), x2 ∈ dom(g) son tales que (f□g)(x1 + x2) = f(x1) + g(x2), entonces:

∂(f□g)(x1 + x2) = ∂f(x1) ∩ ∂g(x2)

P2. (Función distancia) Sea X un espacio de Hilbert y C ⊆ X convexo cerrado no vaćıo:

a) Pruebe que para x ∈ X:

distC(x) = máx
∥x∗∥∗≤1

{
⟨x∗, x⟩ − sup

y∈C
⟨x∗, y⟩

}
b) Describa los elementos de ∂(distC)(x) para todo x ∈ X.


