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Resumen
■[Def] Matriz Representante de una
Transformación Lineal: Sean 𝑈, 𝑉  espacios
vectoriales sobre un cuerpo 𝕂, dim(𝑈) =
𝑝, dim(𝑉 ) = 𝑞 , sean 𝛽𝑈 = {𝑢1, …, 𝑢𝑝}, 𝛽𝑉 =
{𝑣1, …, 𝑣𝑞} bases de 𝑈, 𝑉  respectivamente.
Consideremos 𝑇 : 𝑈 → 𝑉  una transformación
lineal. Definimos la matriz representante de 𝑇
con respecto a las bases 𝛽𝑈 , 𝛽𝑉  como:

𝑀𝛽𝑉 𝛽𝑈
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∈ ℳ𝑞𝑝(𝕂)

Donde los coeficientes vienen dados de la acción
de 𝑇  sobre la base 𝛽𝑈  que luego se descompone
en vectores 𝑇(𝑢𝑗) = ∑𝑞

𝑖=1 𝑎𝑖𝑗𝑣𝑖, 1 ≤ 𝑗 ≤ 𝑝

𝑇 (𝑢1) = 𝑎11𝑣1 + 𝑎21𝑣2 + … + 𝑎𝑞1𝑣𝑞

𝑇 (𝑢2) = 𝑎12𝑣1 + 𝑎22𝑣2 + … + 𝑎𝑞2𝑣𝑞

⋮
𝑇 (𝑢𝑝) = 𝑎1𝑝𝑣1 + 𝑎2𝑝𝑣2 + … + 𝑎𝑞𝑝𝑣𝑞

■[Obs]: Definir esta matriz nos permite trabajar
con representantes matriciales y “olvidarnos” de
la transformación como tal.
■[Def] Espacio de Transformaciones
Lineales: Sean 𝑈, 𝑉  e.v. sobre 𝕂, de
dimensiones dim(𝑈) = 𝑝, dim(𝑉 ) = 𝑞, se define

ℒ𝕂(𝑈, 𝑉 ) = {𝑇 : 𝑈 → 𝑉 | 𝑇 es trans. lineal}

Este espacio es un e.v. sobre 𝕂 y cumple el
isomorfismo:

ℒ𝕂(𝑈, 𝑉 ) ≅ ℳ𝑞𝑝(𝕂)

■[Prop]: Para toda matriz 𝐴 ∈ ℳ𝑛𝑛(𝕂), los
siguientes son equivalentes:
1. 𝐴 es invertible
2. 𝑇𝐴 : 𝕂𝑛 → 𝕂𝑛, 𝑣 ↦ 𝑇𝐴(𝑣) = 𝐴𝑣 es un

isomorfismo
3. El conjunto {𝐴∙𝑗}

𝑛
𝑗=1

 es base de 𝕂𝑛

■[Def] Matriz de cambio de base: Sea 𝑉  un
e.v. sobre 𝕂 con dim(𝑉 ) = 𝑛 y sean 𝛽 = {𝑣𝑖}

𝑛
𝑖=1

y 𝛽′ = {𝑣′
𝑖}

𝑛
𝑖=1 dos bases de 𝑉 . Se define la

matriz de cambio de base como la matriz

𝑃 = 𝑃𝛽𝛽′ = (𝑝𝑖𝑗) =
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Que coincide con la matriz representante de la
identidad de 𝑉 : 𝑀𝛽𝛽′(id𝑉 )
■[Obs:] Gracias al hecho de que

id𝑉 ∘ 𝑇 ∘ id𝑈 = 𝑇

podemos ver que se cumple:

𝑀 ̃𝛽′ ̃𝛽(𝑇 ) = 𝑀 ̃𝛽′𝛽′(id𝑉 )𝑀𝛽′𝛽(𝑇 )𝑀𝛽 ̃𝛽(id𝑈)

que se puede visualizar en el siguiente esquema:

𝑇

id𝑈

𝑇

id𝑉

𝑈, ̃𝛽 𝑉 , ̃𝛽′

𝑈, 𝛽 𝑉 , 𝛽′


