
El conocimiento es y nos hará libres

Universidad de Chile
Facultad de Ciencias Físicas y Matemáticas
Departamento de Ingeniería Matemática
MA1102-1 - Primavera 2024 – Álgebra Lineal

Auxiliar 8: Transformaciones Lineales
Profesora: Natacha Astromujoff

Auxiliares: Ignacio Romero Orrego, Ignacio Dagach Abugattas

P1. Para comenzar: Un poco de teoría

a) Considere T : U → U transformación lineal. Demuestre que:

i) Ker(T ) ⊆ Ker(T 2), Im(T 2) ⊆ Im(T )
ii) T 2 = 0 ⇐⇒ Im(T ) ⊆ Ker(T )
iii) T 2 = T =⇒ U = Ker(T ) ⊕ Im(T )

b) Considere un espacio vectorial V que tiene a {u, v, w} como base, y T : V → V una
transformación lineal tal que T (u) = T (v) ̸= 0 y T (w) = 3T (u) − T (v). Demuestre
que la dimensión del núcleo de T es 2.

P2. Matraca (pero interesante)

Sea A ∈ M2×3(R) y T : R3 → R2 una transformación lineal dada por:
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a) Obtenga base y dimensión de Ker(T ) e Im(T )

b) Estudie inyectividad y sobreyectividad de T . ¿Qué se puede concluir con respecto
a la biyectividad de T?

c) Encuentre la matriz A explícitamente

P3. Matraca de controles

Demuestre que T : R3 → R3, definida a continuación, es una transformación lineal y
repita los incisos a) y b) de la pregunta anterior
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