Respuestas a las preguntas

Lectura 1:

Es el conjunto de pares ordenados (a,b) con a € Ay b € B, donde el par ordenado (a,b)
es el conjunto {{a}, {a,b}}, pero lo que importa es que con esta construccion, importa el
orden de los elementos, es decir (a,b) # (b,a) y (a,b) = (¢,d) <= a=cAb=d.

(A, B,G) es un elemento del producto cartesiano P(E) x P(F) x P(A x B), donde A C
E, B CF, con E, F universos de referencia.

Si hubiera mas de un b € B, digamos by, bo € B con by # by asociado a un a € A,
entonces tendriamos que especificar ambos pares (a, b1) v (a, by) de alguna manera ya que
si escribimos b = f(a), en principio no sabriamos si se esta hablando de b = f(a) =bj0b =
f(a) = be. La notacion hace referencia al nombre de la funciéon y al nombre del elemento
correspondiente a la primera coordenada del par. Podrian usarse otras notaciones, las
cuales deberian hacer referencia a la primera coordenada, pero la usada es cémoda por
todas las operaciones que luego se hacen con funciones. En particular, cuando variamos
a € Ay cuando hacemos interactuar distintas funciones para un mismo a € A.

Si no fuera tinico, tendriamos (n,p1) y (n,p2) en G con p; # p2. Pero por definicion de
G, p1 = 2n = ps.

9(0) =0, g(vV2) =1, g(-7) = —4.

Una funcion que deja todo igual podria tener la importancia de un nimero que deja todo
igual con respecto a una operacion, es decir, podria ser un neutro con respecto a alguna
operacion. De hecho, esa funcién es el neutro respecto de la composiciéon de funciones.

El conjunto corresponde a una circunferencia de radio 1 y centro en el origen.
Como y? =1 — 22, se debe cumplir que 1 — 22 > 0, es decir, |z| < 1.
Es lo més grave ya que lo otro se puede subsanar achicando el dominio de la funcién.

Si —1 < x < 1, entonces y> = 1 — 2% > 0 y por lo tanto (z,v1 —22) y (z,—V1 — 22)
estan en G.

Aqui no se di6 y “despejado” de la ecuacién que lo relaciona con x y el hecho de que
estuviera al cuadrado, hace que tengamos y? = (—y)? para y # —y si y # 0.

Lo anterior me permite dar més ejemplos, basta escribir 42 = f(x), con f(z) =z, f(z) =
23 — |z| + 8, etc.

No es el caso general, pero nos da la idea de que si podemos despejar y de una ecuaciéon
del tipo F'(x,y) = ¢, entonces y = f(x) define una funcion.

3-tuplas son iguales si son iguales las coordenadas correspondientes, es decir, (A, B,Gy) =
(C,D,Gy) <= A=B,B=DyGy=0a,.

El conjunto se denota asi pues, si A es finito, entonces hay una correspondencia entre B4
yBA=BxBx---xB (|Al-veces) y se pueden pensar las funciones como tuplas.



» Como las funciones f : A — B son 3-tuplas (A4, B,G) € P(E) xP(F)xP(Ax B) podemos
definir BA = {(A, B,G) € P(E)xP(F)xP(AxB): G C AxB, Ya € A,3b € B, (a,b)
G}.

= RE = {f: R — R : f funcién}, luego tenemos algunos elementos f € R® dados por

f(x) =, f(x) = 2%, f(z)=|a], f(x) = 5z, ete.
Lectura 2:

= El problema al inicio: dado y en el codominio de f, ;existe x en el dominio tal que

y=f(a)?
= Son equivalentes porque una implicancia es la contrapositiva de la otra.

» Basta con eso porque la negacion de la proposicion (propiedad de ser inyectiva) es Jx1, x9 €
A, x1 # x9N f(x1) = f(x2) (la negacion de p = g es p A Q).

= Arbitrarios es que no satisfacen ninguna propiedad aparte de ser elementos del conjunto
en cuestion.

» La implicancia x; = z9 = f(z1) = f(x2) siempre se tiene por el hecho de ser f una
funcién.

» Para A= B =Ry f(z) = 22 la definicién queda Vy € R, 3z € R, y = 2. Lo anterior
calramente no es cierto para un real x < 0, lo que implica la no-epiyectividad de f.

= Sali6 de despejar z de la ecuacion y = l(x) = ax + b.

. l(y—fb):wyT*b—i—b:y.

a
» idy es inyectiva pues es claro que, como ida(x) = x, se tiene x1 = x9 <= ida(x1) =
idA(z2) y para todo y € A se tiene y = ida(z), para x =y € A.

= En un dibujo queda mas claro el concepto de “camino inverso”, pero lo que se quiere es
“deshacer” lo que “hizo” f, es decir, si f envia x en y, entonces g envia y en x.

= Debemos pedir epiyectividad para que se cumpla que todo elemento del codominio tiene un
correspondiente elemento en el dominio y la inyectividad para la unicidad de la asignacién.

= Los elementos de Gy C B x A seran todos los pares ordenados (b,a) € B x A tales que
(a,b) € Gy, es decir todos los pares ordenados (b, a) tales que b = f(a).

= Se vié para la funcién cuadrética.

= Explicitamente {~1(y) = L2,

a

» Demostracion de (I): Si x € A, por definicion de f~! se tiene f~1(f(2)) = u & f(x) =
f(u), lo que implica, por inyectividad de f, que = u y por lo tanto f~!(f(z)) = u = .

s TN ((2) = 1 Naz +b) = W — vy (1T (y) = UL =a- L2 b b=y



Preguntas para reflexion personal: ;Me hace sentido este contenido? jpor qué? ;me satisface
la explicacion que di de la materia? jpor qué? jestaba correcto y me gusté mi ejemplo? ;por
qué? jme sirvio la actividad? jpor qué? jvoy a tratar de estudiar el apunte (y otros!) como se
propone en el lab? jpor qué?



