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P1.- Determine el intervalo de convergencia de las siguientes series:
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P2.- Deduzca los siguientes desarrollos, para || < 1, y determine el intervalo de convergencia:
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P3.- Pruebe que
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Resumen

= [Serie de potencias] Se define como la serie Y, ., ax(z—a)*. Se dice que estd centrada en «, estudiaremos
s6lo o = 0. -

= [Proposicion] Si la serie Y aixf converge, se tiene que para cada a € (0, |z|) y para todo x € [—a, al, la
serie Y axz” converge absolutamente.

= [Radio de convergencia] Definimos el radio de convergencia de la serie > a,z" como R = sup{z :
S apaf < +o0o}, en particular:
1/R = lim (a,)"/"
n—oo

= [Intervalo de convergencia] Una vez con el radio de convergencia de una serie, hay que evaluarla en sus
bordes y ver si converge, éste es el intervalo de convergencia, y se tiene que (—R, R) C I C [-R, R], con
R el radio de convergencia.

» [Teorema] Sea > az"* una serie de potencias con radio de convergencia mayor que 0. Definiendo la
funcién f(z) = > ayz®, ésta es continua en int(Dom ). Ademds, es integrable y derivable en (— R, R) y:

k+1

V& € (R, R), /0 f(t)dt :/o (Z apt®)dt = agi 1
vz € (~R,R), f(2)= kaga"!

k>1

En el fondo, toda serie de potencias, se puede integrar y derivar para z € (—R, R), con R el radio de
convergencia.

= [Proposicion] Sea Y a,x" una serie de potencias de radio de convergencia R > 0. Entonces, Vp € Z, la
serie > kPayx" tiene radio de convergencia R.

= [Teorema] Dadas dos series de potencias > a,z* y >_ b.z* convergentes para x(. Entonces se tiene:

e Laserie Y (ar + b))z = apz® + 3 bipa* converge para todo z € (—|x], |xo]).
gep

« Sicp = Y " a;b_j, laserie Y cxz* converge para todo x € (—|xzg|, |zo|), y se tiene que Y ¢zt =

(32 ara™) (32 bia).




