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P1. Para comenzar

a) Demuestre la unicidad de neutro e inverso multiplicativo (BONUS)

b) Sea Θ ⊆ R un conjunto regido por los sigueinte axiomas:

A1[ 3 ∈ Θ, 7 /∈ Θ] A2 [x ∈ Θ =⇒ 3x + 1 ∈ Θ] A3 [x, y ∈ Θ =⇒ x + y ∈ Θ]

Demuestre, justificando cada paso, que:

i) 1 /∈ Θ
ii) x, y ∈ Θ =⇒ 3x + 2y + 4 ∈ Θ
iii) x, y ∈ Θ =⇒ 4 − x − y /∈ Θ
iv) 3x + y + 4 /∈ Θ =⇒ x /∈ Θ ∨ y

2 /∈ Θ
v) No existe un x ∈ Θ tal que 3(2x − 1) = 39

P2. De controles

Demuestre, utilizando exclusivamente los axiomas de cuerpo de los reales y los teoremas
de unicidad de neutros e inversos, que:

a) ∀x ∈ R, x · 0 = 0

b) ∀x ∈ R, (−1) · x = −x

c) ∀x ∈ R∗, (−x)−1 = −(x−1)

d) ∀x, y ∈ R, xy = 0 =⇒ x = 0 ∨ y = 0

e) ∀a, c ∈ R, ∀b, d ∈ R∗, a(b + d) = b(a + c) =⇒ ab−1 = cd−1

f) ∀x ∈ R∗, (−(x−1) + 1) · x = x + (−1)

g) ∀x, y ∈ R∗, xy−1 = (x−1y)−1

h) 1 + (−1)−1 = 0
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