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Los parametros no se van. Considere la siguiente matriz, para a € R
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Determine para qué valores de a la matriz B es diagonalizable.
Los clasicos nunca mueren. Sea la matriz:
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Encuentre los valores propios de B, sus multiplicidades algebraicas y geométricas, y sus vectores propios.

Tres por el precio de uno. Sea A € M, ,(R) diagonalizable. Pruebe que A%, ATyl + A son diagonalizables
y encuentre sus valores propios, considerando que los de A son Aq,..., Ay,.

Truco para la vida. Considere A una matriz cuadrada, Ay € R un valor propio de A. El objetivo de esta
pregunta es probar que:
1 <ya(Xo) < aa(ho) <n

Donde:

» v4(Ao) es la multiplicidad geométrica del valor propio Ag, i.e. dim(Wy,).
= a4(Ag) es la multiplicidad algebraica del valor propio A, i.e., su multiplicidad algebraica como solucién de
Ps(X) :=det(A — AI) = 0, el polinomio caracteristico de A.

Para esto siga los siguientes pasos.

a) Pruebe las desigualdades:
1<7a4(Ao) A aa(ro) <n

b) Sea v = v4(Xo). Considere una base 8y, = {v1,...,vy} de Wy, = Ker(A — \oI). Extienda dicha base a una
base = {v1,...,0y,0y41,...,0,} de R". Considere la matriz representante de 7'(z) = Az con respecto
a la base 8, es decir, Mpg(T), y en base a esta matriz derive una expresién que relacione su polinomio
caracteristico con Ag.

c¢) Muestre que y4(Ao) < anryy(1)(Mo) ¥ que ang,,(7y(Ao) = aa(Ao). Concluya.



