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P1. Sea A una matriz perteneciente a M(R)nn. Demuestre lo siguiente.

a) Si A2 = A entonces sus unicos valores propios asociados a A pueden ser 0 y 1.

b) Si A es nilpotente todos sus valores propios son nulos.

c) Si A es invertible, entonces los rećıprocos de los valores propios de A son valores propios de
A−1.

P2. Determine valores propios de las siguientes matrices:

A =

(
−1 2
2 1

)
, B =

1 2 −1
1 0 1
4 −4 5

 y C =


2 1 0 1
0 2 1 0
0 0 2 1
0 0 0 1



Resumen

[Valores y Vectores Propios]: Diremos
que x ∈ V es vector propio de L : V → V
si:

1. x ̸= 0

2. ∃λ ∈ K tal que L(x) = λx.

[Observación]: De igual manera, dirims
que x ∈ V − {0} es vector propio de la ma-
triz A, si es vector propio de la aplicación
lineal L(x) = Ax, en donde:

Ax = λx

De la misma manera decimos que λ es valor
propio de A.

[Proposición]: Dado A ∈ Mnn, son equi-
valentes:

1. ∃x ̸= 0, Ax = λx.

2. ∃x solución no trivial del sistema (A−
λI)x = 0.

3. Ker(A− λI) ̸= {0}.
4. (A− λI) no es invertible.

[Determinante]: Definimos el determinan-
te de una matriz A como:

1. Si A ∈ M11, |A| = a, donde A = a.

2. SiA ∈ Mnn, |A| =
∑n

i=1(−1)i+1ai1|Ai1|

[Propiedades]:

1. |I| = 1 donde I es la identidad.

2. Si A es triangular superior entonces
|A| =

∏n
i=1 aii.

3. A es invertible si y sólo si |A| ≠ 0.

4. |AB| = |A||B|
5. |A| = |At|

[Polinomio Caracteŕıstico]: Llamaremos
polinomio caracteŕıstico de una matriz A a
P (λ) = |A− λI|.
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