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Guia 14: Complejos y Polinomios I

Demuestre que las raices en C de la ecuacién de segundo grado z2 4+ z + 1 = 0, son las raices cibicas de
la unidad, distintas de 1.

Sea z € C una raiz ciibica de la unidad, con z # 1. Pruebe que

(1+ 22+ (14222 + (14 2%)° = 62.

Sean € N, conn > 2, y sea z € C. Pruebe que el producto de las rafces n-ésimas de z es (—1)""!z.

Sea p = €5 € C. Demuestre que (1 — p)- (1 — p2)- (1 —p3) - (1 — p*) = 5.
Encuentre un polinomio P € R[z] de grado menor o igual a 2 tal que
P(0)=0, P(-1)=1i, P(2)=+vV2.

..Se puede tomar P de grado menor o igual a 17
Misma pregunta que en a), pero ahora busque un polinomio ménico P de grado 3.

Encuentre a,b,c € R de modo que

302 +22 — 1= (ar +b)(z+c¢), VreR.

P4) Sean a,b € R y considere el polinomio P(x) = z* + 2az® + bx? + 22 + 1. ;Para qué valores de a y b el
polinomio P es un cuadrado perfecto?

Nota: Aqui decimos que P es un cuadrado perfecto si existe Q € R[] tal que P(z) = Q(z)?, Vz € R.

Indicacién: ;Cudl deberfa ser el grado de Q7



