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Auxiliar 20 Examen

P1) (2 pts.) Calcula, si existen, los siguientes ĺımites:

a) ĺımx→0
sinx−1
cosx−1

b) ĺımx→∞ e
−x2(1 + x2)

P2) (2 pts.) Determina la aśıntota oblicua hacia −∞ de la función f(x) = x sinh(a+ 1).

P3) (3 pts.) Considera la secuencia {an} definida por la recurrencia a0 > 0, ∀n ∈ N, an+1 = ln(an + 1).

a) Usando inducción, demuestra que la secuencia está bien definida ∀n ∈ N.
b) Demuestra que la secuencia es decreciente.
c) Concluye que la secuencia es convergente, escribe la ecuación que satisface el ĺımite y encuéntralo.

P4) (3 pts.) Considera la parábola y2 = 4px y los puntos A(0, 0), B(2p, 0) donde p > 0. Deja que P (x0, y0)
sea cualquier punto en la parábola, diferente del vértice, y deja que L sea la ĺınea tangente a la parábola
en P .

a) (1 pt.) Demuestra que L tiene la ecuación y0y = 2p(x+x0). Se da como hint pq usa otra materia
b) (2 pts.) Calcula las distancias dA y dB desde A y B a la ĺınea L y demuestra que d2

B − d2
A = 4p2.

Pista: La distancia desde (α, β) a la ĺınea ax+ by + c = 0 es |aα+bβ+c|√
a2+b2 .


