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P1 Sea a € R una constante, calcule el siguiente limite:
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P2 Estudie la convergencia de las siguientes sucesiones:
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P3 Considere la sucesion (a,)nen definida por:
a; =a€ (0,1) api1 = an(2 — ay)

a) Demuestre que a,, € (0,1) para todon € N
b) Demuestre que (a,) es estrictamente creciente.

¢) Concluya que la sucesion (a,) es convergente y calcule su limite.

P4 [Propuesto] Estudie los siguientes limites de sucesiones:
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P5 [Propuesto] Considere la sucesion (a,) definida por:

Use el TSM para ver que (a,) es convergente y pruebe que % <lma, <1

P6 [Propuesto] Sean x,y > 0 y n € N, usando una desigualdad de Bernoulli pruebe que:

(x+y)" > 2" +na" 1ty
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Teorema. Si a, — a, b, — b y existe ng € N tal que a,, < b,,Vn > ng, entonces a < b

Teorema (Sandwich). Sean (ay), (bn), (sn) sucesiones tales que a,, — €, b, — { y existe ng € N
tal que a, < s, < b,,¥Yn > ng, entonces (s,) es convergente y s, — ¢

Prop 1 (Bernoulli I).
Vn € N,Vh > =1, (14+h)" > 1+ nh

Prop 2. Sea q € R, entonces:

0  sige(—1,1)
limg" =<1 siq=1

A en otro caso

n

Prop 3. Sea ¢, — q. Si|q| < 1, entonces (¢,)" es nula, si |q| > 1, entonces (¢,)" es no acotada

Prop 4. Sia, — a con a > 0, entonces lim {/a, =1

n—oo

Prop 5 (Bernoulli II).
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Prop 7. Sea ¢ € R y k € N, entonces:
’ —1,1
lim n*q¢" = 0 siq€(=11)
A en otro caso
Prop 8 (Bernoulli III).
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Prop 9. Si (h,) y (nhy,) son sucesiones nulas, entonces (1 + h,)" — 1

Teorema (TSM). Sea (s,) una sucesion:

(sn) creciente y acotada superiormente = (s,) converge A lim s, =sup{s, : n>ng}
n—oo

(sn) decreciente y acotada inferiormente = (s,) converge A lim s, = inf{s, : n >ng}
n—oo



