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P1. Sean A,BC Ey C,D C F. Demuestre que:

(EN\A)xF=(ExF)\(AxF)

(A\B)x (C\D)C(AxC)\ (B x D). ;Qué puede decir sobre la igualdad?
[(A£DNAXxC=AxD)] = C=D

[

Propuesto] Parar € R,C = {(x,y) € R? : 22 4+ y? = r?} no puede ser escrito como producto
cartesiano de dos conjuntos A, B

e) [Propuesto] (Ex F)\(Ax B)=((F\A)x F)U(E x (F\ B))
P2. Determine si los siguientes conjuntos son particiones de los conjuntos correspondientes:
a) Para m,n € R se define Ly, , = {(z,y) € R? : y = mz + n}, entonces
L={Lmn,:n€R,méeR} es una particién de R?
b) Se define B, = {(z,y,2) € R? : 2% + y? + 22 = r?}, luego C = {B, : v > 0} es particién de R?
c) C={la—5,a+5]:a =10k, k € N} es particién de R
d) [Propuesto] Sea X conjunto de referenciay sean M, N C P(X) dos particiones de X .Definimos
el conjunto R, como:
R.={ANB:AeM,BeN,ANB # 0}
Demuestre que R, es particiéon de X.
e) [Propuesto]| Para n,k € N se define R, ;, = {# € N: z = np+ k,p € N}. Entonces si n es fijo,
la coleccién R, = {R,; : k € {0,1,...,n — 1}} es una particién de N.
P3. Sea E conjunto de referencia. Dado A C F, se definen las semi-partes de A como:

S(A)={BCE:ANB#0}

a) Pruebe que P(A)\ {0} C S(A)
b) Pruebe que S(A)¢ = P(A°)
c) Sean A, B C E. Pruebe que:
e S(ANB)C S(A)NS(B)
e S(AUB)=S(A)US(B)
d) Pruebe que P(E) = S(A)US(A°) U {0}

P4. Sean A, B subconjuntos de un mismo conjunto de referencia E. Pruebe que:

ANB=0 < P(A)NP(B)={n



P5. Indique cuales de los siguientes conjuntos son grafos de funciones.
En caso de no serlo, proponga nuevo dominio A y recorrido B para que la relacién establecida entre
x e y represente el grafo de una funcién en A x B.

Resumen

[Producto cartesiano] Se define el producto cartesiano de A C E con B C E, denotado A x B,
como el conjunto depares ordenados (a,b) tales que a € Ay b € B. Formalmente:

Vae E,Nbe F,(a,b) e AXxB <= ac ANbEB

En general, se define el producto cartesiano de los conjuntos Aji,...,A,, A; C FE, para todo i €
{1,2,...,n}, denotado A; x ... X A,, por:

Vay € Ey,...,Va, € Ey, (a1,...,a,) € A1 X ... x A, < Vie {1,2,...,n},a; € A;
[Algunas propiedades] Si A, A’ C E'y B.B’' C F, entonces:
s Ax()=0xB=40, ACAANBCB = AxBCA xB
» (AxB)N(A'xB)=(AnA")x (BNH), (Ax B)U(A'x B')C(AUA") x (BUB')
» (AUA)YxB=(AxB)U(A' x B), (ANA)x B=(AxB)n (A" x B)
» AX(BUB)=(AxB)U(AxB'), Ax (BNB)=(AxB)N(Ax B

[Conjunto Potencia] Llamamos conjunto potencia de A (o partes de A) denotado P(A), al conjunto
de todos los subconjuntos de A. Entonces P(A) queda determinado por:

(CeP(A) <= VzeFErxecC = z€A) obien (CeP(A) < CCA)

Ejemplo: Si A = {1,4,7}, entonces P(A) = {0, {1}, {4} {7}, {1,4},{1,7},{4,7},{1,4,7}}

[Algunas Propiedades]
» P(A)UP(B) C P(AUB)
» P(A)N P(B) = P(ANB)

[Particién de conjuntos] Se dice que C' C P(A) es particion de A si cumple las siguientes condi-
ciones:

» La coleccién C cubre A, es decir A= |J X
XeC

= Los conjuntos de la coleccién son disjuntos entre si: VX,Y € C,si X #Y, entonces X NY =0

» Ningin elemento de la particién es vacio: VX € C, X # ()




