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Auxiliar 6

P1. Sea f : R → R definida por

f(x) =

{
x ln(x)− x, si x ≥ 0

∞, si x < 0

Calcule los subdiferenciales ∂f(x) y ∂f(1)

P2. Sea f : Rn → R una función propia y cerrada (en el sentido que sus subniveles son conjuntos cerrados).
Pruebe que

y ∈ ∂f(x) ⇐⇒ x ∈ ∂f∗(y)

P3. Sea f : Rn → R una función conexa tal que para x ∈ dom(f) se tiene que ∂f(x) ̸= ∅. Caracterice el
conjunto recc(∂f(x)).

Recuerde que para X ⊆ Rn, se define recc(X) como

recc(X) = {d ∈ Rn | x+ αd ∈ X,∀x ∈ Rn, ∀α ≥ 0}


