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Auxiliar 13

P1. Resuelva los siguientes problemas

a) Sea A una matriz real de n× n que tiene n valores propios distintos. Muestre que det(A) equivale al
producto de esos valores propios

b) Sea A una matriz real triangular de n×n. Muestre que sus valores propios están dados por los valores
de la diagonal.

c) Sea A una matriz real de m× n. Muestre que cada valor propio de ATA es no negativo

P2. [Matrices simetricas]

a) Para el caso n = 2, muestre que una matriz real simétrica A de n× n tiene valores propios reales.

b) [Propuesto] Muestre el caso general de lo anterior

c) Sea A una matriz real simétrica de n × n y sean u, v vectores propios de A asociados a los valores
propios λ, µ, con λ ̸= µ, respectivamente. Muestre que u y v son ortogonales.

d) Muestre que A tiene diagonalizacion de la forma A = UDUT

P3. a) Sea A ∈ M3×3(R) una matriz simetrica. Se sabe que el polinomio caracteristico de A es:

p(λ) = −λ(λ− 3)2

y que los vectores:  1
−1
0

 ,

 1
1
−2


son vectores propios de A asociados al valor propio λ = 3. Se pide construir la matriz A

b) Considere la matriz C ∈ M3×3(R) definida por:2 a 0
0 2 b
0 0 2


Para que valores de a, b ∈ R la matriz C es diagonalizable? Justifique su respuesta.


