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P1. Para cada uno de los siguientes conjuntos determine su acotamiento, la existencia
de ı́nfimos y supremos y la existencia de mı́nimos y máximos.

a) r0, 1s

b) r0, 1q

c) tx P R||x2 ` 3x| ą 4u

d) tx P R|x` 1
x
ă 2u

P2. Sean A y B subconjuntos acotados y no vaćıos de R, pruebe las siguientes propie-
dades:

a) Si A Ď B, suppAq ď suppBq b) suppAq “ ´ ı́nfp´Aq

P3. Sean A y B subconjuntos no vaćıos de R, los cuales verican las siguientes propie-
dades:

a) AYB “ R. b) Todo elemento de A es menor que todo en B.

Demuestre que existe un real α que es simultáneamente cota superior de A y cota
inferior de B. Pruebe, además, que dicho número real α es único.

P4. Demuestre que
?

5 es irracional.

Recuerdos y Consejos

Definición (Supremo) Diremos que un conjunto A posee supremo, si existe un real s que satisface las siguientes
condiciones:
1. s es una cota superior de A.
2. Cualquier otra cota superior de A es mayor que s.
Al real s, lo llamaremos supremo de A y se denotara por supA.
Definición (́Infimo) Diremos que un conjunto A posee ı́nfimo, si existe un real u que satisface las siguientes
condiciones:
1. u es una cota inferior de A.
2. Cualquier otra cota inferior de A es menor que u.
Al real u, lo llamaremos ı́nmo de A y se denotara por ı́nfA.
Axioma 8. (Axioma del Supremo) Todo conjunto no vaćıo y acotado superiormente posee un supremo.
Definición (Máximo) Diremos que un conjunto A posee máximo, si posee una cota superior que pertenece al
conjunto.
Definición (Mı́nimo) Diremos que un conjunto A posee mı́nimo, si posee una cota inferior que pertenece al
conjunto.
Teorema(Propiedad Arquimediana). El conjunto R es arquimediano, es decir, para todo real x ą 0, existe un
natural n P N, tal que nx ą 1.


