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MA1001-1 Introducción al Cálculo
Profesor: Sebastián Donoso
Auxiliares: Vicente Salinas
Dudas: vicentesalinas@ing.uchile.cl

Auxiliar 6: Trigonometŕıa
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P1. Pruebe las siguientes identidades:

a) sinp2xq “ 2 tanpxqq
1` tan2pxq

b) cosp2xq “ 1´ tanpxq2

1` tanpxq2

c) sin 3x “ 3 sin x´ 4 sin3 x

d) cos 3x “ 4 cos3 x´ 3 cosx

P2. Demuestre que tanp4uq “ 4 tan u´ 4 tan3 u

1´ 6 tan3 u` tan4u

P3. Una persona mira desde el punto P el edificio AD de la figura, de modo que el ángulo α que subtienden
los primeros pisos pADq es igual al ángulo que subtienden los últimos pisos pCDq. Si se conocen a, b y c,
pero no los ángulos, encuentre la distancia x “ PA en función de a, b y c.
Indicación: tanpαq “ a

x
; tanpα` βq “ a` b

x
; tanp2α` βq “ a` b` c

x

P4. a) Demuestre la identidad
@α P R, sin4pαq ` 4 cos2pαq “ p1` cos2pαqq2

b) Use aq para probar la identidad

p

b

sin4pαq ` 4 cos2pαq ´ cosp2αqq2 “ cos4pαq ` 4 sin2pαq
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Recuerdos y Consejos

Descripción general de funciones seno, coseno y tangente.
aq sinpxq: Dominio: R, Recorrido: r´1, 1s, impar, periódica de periodo 2π, ceros“ sin´1pt0uq “ tx “ kπ : k P Zu.
Positiva entre 0 y π, creciente entre 0y π

2 , decreciente entre π

2 y π.

bq cospxq: Dominio: R, Recorrido: r´1, 1s, par, de periodo 2π, ceros“ cos´1pt0uq “ tx “
π

2 ` kπ : k P Zu.

Positiva entre 0 y π

2 y negativa entre π

2 y π, decreciente entre 0 y π.
cq tanpxq: Dominio: R excluyendo los ceros de cospxq, Recorrido: R, impar, periódica de periodo π, ceros son
los del sinpxq, positiva entre 0 y π

2 y negativa entre π

2 y π y estrictamente creciente en
´

´
π

2 `Kπ,
π

2 ` kπ
¯

.
Funciones reciprocas

1. secpxq “ 1
cospxq 2. cscpxq “ 1

sinpxq 3. cotpxq “ cospxq
sinpxq

Identidad suma de ángulos
sinpx` yq “ sinpxq cospyq ` sinpyq cospxq
cospx` yq “ cospxq cospyq ´ sinpxq sinpyq

Considere el ∆ABC , con lados a, b y c opuestos a los ángulos A,B y C.

Teorema del seno
sinpAq
a

“
sinpCq
b

“
sinpCq
c

Teorema del coseno
c2 “ a2 ` b2 ´ 2ab cospCq


