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Sigma álgebra y función de probabilidad.
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B ⊆ P(Ω) se llama σ-álgebra si cumple:

i) Ω ∈ B
ii) A ∈ B ⇒ Ac ∈ B
iii) (An)n∈ ⊆ B ⇒

⋃
nAn ∈ B

P : B → [0, 1] es una medida de proba-
bilidad si cumple:

i) P(Ω) = 1, P() = 0

ii) (An)n∈ ⊆ B disjuntos, enton-
ces P(

⋃̇
nAn) =

∑
n P(An) (σ-

aditividad).

A ⊆ B ⇒ P(A) ≤ P(B)

P(B \A) = P(B)− P(A ∩B)

P(Ac) = 1− P(A)

P(A ∪B) = P(A) + P(B)− P(A ∩B)

P1. Probaremos uno de los ejemplos vistos en clase:
Sea Ω un conjunto no vacío. Demuestre que para L = {{ω} : ω ∈ Ω}, se tiene que:

σ(L) = {A ⊆ Ω : A numerable ∨Ac numerable}.

P2. Sea (Ω,B,P) un espacio de probabilidad. Sean A,B,C ∈ B. Muestre que

a) P(A ∪B) = P(A ∩B)⇒ P(A) = P(B).
b) P(A) + P(B)− 1 ≤ P(A ∩B).
c) Dados A1, . . . , An ∈ B, pruebe que(

n∑
i=1

P(Ai)
)
− (n− 1) ≤ P

(
n⋂

i=1
Ai

)

P3. Sean (Ω,B) un espacio medible y Ω0 ∈ B no vacio. Pruebe que:

B ∩ Ω0 := {A ∩ Ω0|A ∈ B}

es una σ-álgebra en Ω0.
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