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P1. Calcular ∫
T

(x3y + cos(x))dydx

donde T =
{
(x, y) ∈ R2 : 0 < x < π

2 , 0 < y < x
}

P2. Calcule el volumen del tetraedro dado por: D = {(x, y, z) ∈ R3|x, y, z ≤ 0, x + y + z ≤ 1}

P3. Calcule la integral. Para D = {(x, y) ∈ R2 : 2x < y < 2x + 1, 1 − 2x < y < 8 − x},

∫
D

(y − 2x)dS

P4. Sea f : [a, b] → R una función continua y positiva, y considere el sólido de revolución D generado al rotar
la curva {(x, f(x), 0) : x ∈ [a, b]} sobre el eje OX. Demuestre la fórmula

V (D) = π

∫ b

a
f(x)2dx

Usando la fórmula, verifique que el volumen de un cono es πR2h

3 y el de un cilindro es πR2h

Resumen

Teorema de Fubini: Sean R1 ⊆ Rn y R2 ⊆ Rm, R = R1 × R2 ⊆ Rn+m y f : R → R una función integrable,
tal que las funciones.

x ∈ R1 →
∫

R2
f(x, y)dy

y ∈ R2 →
∫

R1
f(x, y)dx

Estan bien definidas y son integrables, entonces se tiene la siguiente igualdad∫ ∫
R

f =
∫

R1

(∫
R2

f(x, y)dy

)
dx =

∫
R2

(∫
R1

f(x, y)dx

)
dy


