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Auxiliar Extra C2: Integracion

P1. a) Integral Definida
Para f una funcién impar y continua, calcule la siguiente integral:
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b) Sumas de Riemann

Calcule el siguiente limite:
n
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¢) Teorema Fundamental del Célculo
Determine la funcién continua f y el valor de la constante a € R que cumplen la ecuacion:
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d) L’Hopital y Regla de Leibniz

Calcule:
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e) TVM Integral
Sean f, g :[0,00) — R funciones continuas tales que g(x) > 0,Vz € [0,00) y f(0) = 0. Demuestre
que:

lim /01 f(%)g(m)dx =0

n—o0

P2. a) Se define Vn € N

us

I, = /Z tan" (x)dx
0

Demostrar que I, + I,_2 = ﬁ, Vn > 2

b) Calcule
n+1 1
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Indicacion: Le puede ser util pensar en sumas de Riemann.

c¢) Demostrar que:
1
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No depende de z y Calcule su valor Vz > 0
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d) Considere la funcién definida por la regla

g(x) = sen(z) /0 " F(t)cos(s)dt — cos(x) /0 " F(t)sen(t)dt

Donde f es una funcién continua en R.
Pruebe que ¢"(x) + g(x) = f(z). Usando esto demuestre que si f(0) > 0 entonces g tiene un
minimo local en g.

e) Sea f:[1,00[— R una funcién no negativa y creciente.

I Usando la particién P = {1,2,3,...,n} pruebe que

n—1 n n
Zf(i)é/ f@)dz <Y f(i), Vn > 2
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IT Considere f(x) = In(z) y utilice la parte anterior para demostrar que

(n—1)I< nel-nt) < n!, Vn >1

f) Demuestre que
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