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P1. [Ejercicio 3.1 Resnick] Sea (2, B) un espacio medible. Pruebe que A € B si y solo si 14 € B.
P2. [Ejercicio 3.12 Resnick] Muestre que una funcién real mondtona es (Borel) medible.

P3. [Ejercicio 3.22 Resnick] Sea (X,,),en un proceso estocdstico a tiempo discreto en (2, B, P), es
decir, toda X,, es variable aleatoria. Definimos el paseo aleatorio inducido por este proceso por

So=0, Sp=>» X, n>1
1=1

Sea 7 = inf{n > 1: S5, > 0} el primer tiempo de balance positivo. Pruebe que 7 es una
variable aleatoria. Asumiendo que 7(w) < oo para todo w € €2, pruebe que S; es una variable
aleatoria.

P4. [Ejercicio 3.11 Resnick] Considere el espacio de probabilidad ([0, 1], B([0, 1]), A), con A la medida
de Lebesgue. Sea (X):c(0,1) €l proceso estocastico definido por

X,(w) 1, sit=w
w) =
! 0, en otro caso

Muestre que cada X; es una variable aleatoria y demuestre que

o(X;:t€[0,1]) = {AC[0,1] : A es numerable o A° es numerable}.



