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P1. [Ejercicio 3.1 Resnick] Sea (Ω,B) un espacio medible. Pruebe que A ∈ B si y solo si 1A ∈ B.

P2. [Ejercicio 3.12 Resnick] Muestre que una función real monótona es (Borel) medible.

P3. [Ejercicio 3.22 Resnick] Sea (Xn)n∈N un proceso estocástico a tiempo discreto en (Ω,B,P), es
decir, toda Xn es variable aleatoria. Definimos el paseo aleatorio inducido por este proceso por

S0 = 0, Sn =
n∑
i=1

Xi, n ≥ 1.

Sea τ = ı́nf{n ≥ 1 : Sn > 0} el primer tiempo de balance positivo. Pruebe que τ es una
variable aleatoria. Asumiendo que τ(ω) < ∞ para todo ω ∈ Ω, pruebe que Sτ es una variable
aleatoria.

P4. [Ejercicio 3.11 Resnick] Considere el espacio de probabilidad ([0, 1],B([0, 1]), λ), con λ la medida
de Lebesgue. Sea (Xt)t∈[0,1] el proceso estocástico definido por

Xt(ω) =

{
1, si t = ω

0, en otro caso

Muestre que cada Xt es una variable aleatoria y demuestre que

σ(Xt : t ∈ [0, 1]) = {A ⊆ [0, 1] : A es numerable o Ac es numerable}.


