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Anillo

P1. a) (2,5 ptos) Dé un cjemplo de conjuntos A y B3, conjuntos numerables, tales que AN B no sca numerable.

b) (3,5 ptos) Demuestre que el conjunto de los subconjuntos de N, que poscen cardinalidad menor o igual que
dos, es decir:

Demostracion C—{ACN||Al<2)

es numerable.
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P2. Sea (K,+,e) un cuerpo. Se sabe que (K x K,®,®) con (zy,1;) ® (T2.%) = (Ty + To,yy +¥2) ¥
(z1,41) @ (T9,¥2) = () ® T2,y; ® Y2) es un anillo conmutativo con unidad (no es necesario que lo

demuestre).
jr(z.u ptos.) Encuentre neutro para ¢ y neutro para  en K x K.

b) (3.0 ptos.) Demuestre que para (a,b) # O xk.

(a,b) es invertible < (a,b) no es un divisor del cero.

Demostracién

¢) (1.0 pto.) ;Es (K x K,®,®) cuerpo?. Justifique.
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P2. Sea (K, +,e) un cuerpo. Se sabe que (K x K,®.®) con (z,y;) ® (T2.92) () + To,yy +Y2) ¥
(21,41) @ (22,Y2) = (T; ® T2,7; ® Y) es un anillo conmutativo con unidad (no es necesario que lo

demuestre).
/ (2.0 ptos.) Encuentre neutro para ¢ y neutro para @ en K x K.

3.0 ptos.) Demuestre que para (a,b) # Ok xk.

.,
Demostracién o camvertiaressta ) A ea e s,
@ (1.0 pto.) ;Es (K x K,®,®) cuerpo?. Justifique.
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P2. Sea (K,+,e) un cuerpo. Se sabe que (K x K,®,®) con (z1,3) ® (x2,12) (Ty + Zo,y1 +¥2) ¥

(z1,41) © (z2,42) = (x| ® T3,y; ® ¥2) es un anillo conmutativo con unidad (no es necesario que lo
demuestre).

4 a) (2.0 ptos.) Encuentre neutro para & y neutro para o en K x K.
Demostracién
b) (3.0 ptos.) Demuestre que para (a,b) # O x k.

(a.b) es invertible < (a,b) no es un divisor del cero.

¢) (1.0 pto.) ;Es (K x K,®,®) cuerpo?. Justifique. A/o M cwev F@
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P2.  a) (3.0 ptos.) Considere el anillo (6Z, +,+) donde 6Z := {6 - k|k € Z}, la operacién + es la
adicién habitual en Z y la operacién * se define por

axb= %b para todo a,b € 6Z.
Encuentre un isomorfismo de anillos entre (Z, +,) y (6Z, +, *). Justifique.
De mostra Clén {Nota: No es necesario probar que (6Z, +, *) s anillo.)
(3.0 ptos.) Sean A, B,C, D conjuntos (no necesariamente finitos) tales que || = |B| y
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