Introduccién al Algebra MA1101
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Clase Auxiliar 5: Funciones

P1. Sean f,g: R — R funciones, con f biyectiva, tales que para cada x € R,
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(g0 f)(z)

Determine férmulas explicitas para f(z) y g(x), en funcién de x € R.

P2. Sea E un conjunto de referencia, A C F y A # (). Definimos la funcion ¢ : P(E) — P(E) mediante
o(X) = XAA, para cada X € P(E). Determine si ¢ es:
a) Inyectiva.
b) Epiyectiva.
c¢) Biyectiva.
Ademés, indique si existe la funcién inversa ¢!, y en caso de existir, determine ¢ ~*(Y), para cada Y € P(E).
Justifique sus respuestas.

P3. Sean A, B,C, D conjuntos no vacios tales que ANC =0y BND =0, ysean f: A— Byg:C — D dos
funciones. Se define h: AUC — BU D tal que, Vx € AUC:

) flz) sizeA
h(x)_{g(x) sizeC.

a) Demuestre que si f y g son inyectivas, entonces h también lo es.
b) Demuestre que si f y g son epiyectivas, entonces h también lo es.
¢) Demuestre que si f y g son biyectivas, entonces h también lo es, y encuentre su inversa.
P4. Sean A, B y C conjuntos, y sean f: A — B, g: B— Cy h: A— C funciones tales que g es inyectiva, h es
biyectiva, y h =g o f.

Demuestre que f y g son biyectivas, y determine f~! en términos de g, h y/o sus inversas.



