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P1. Considere la matriz

3 -2 0
A=1-2 3 0
0 0 5

(a) Calcule el polinomio caracteristico de A, los valores propios de A y sus multiplicidades algebréicas.

(b) Determinar los espacios propios asociados a cada valor propio y calcule las multiplicidades geométricas de
cada valor propio.

(¢) Concluya que A es diagonalizable y explicite las matrices P y D.
(d) Dar una expresién sencilla para A™, con n € N.

(e) (Es A invertible? De serlo, {Cuél es su inversa?

P2. Encuentre la diagonalizacién A = PDP? de la siguiente matriz.

2 0 0 0
0 0 O 0
A= 00 1 -1
00 -1 1
P3. Sea
2 a b ¢
0 3 a b
A= 00 1 ol a,b,c e R.
0 0 0 1

Determine los valores a,b y ¢ para los cuales A resulta diagonalizable.

P4. Sea 2z € R"™. Considere la matriz A € M,,,,(R) definida por: A =T + 22¢

(a) Pruebe que z es vector propio de A y calcule su valor propio correspondiente.

(b) Sea p € R™ ortogonal a z. Pruebe que p es vector propio de A asociado al valor propio 1.

(c) Encuentre todos los valores propios de A y sus multiplicidades. Puede serle 1itil calcular dim(z=).
(d) Calcule el determinante de A.

(e) Encuentre 8 € R tal que A™! =T + Bz2".

P5. Sea U el subespacio de R* generado por el conjunto:

-1 1 2
1 -1 -2
-1’1 111 2
1 1 1

(a) Determine una base ortonormal de U.

(b) Determine una base ortonormal de U-+.



