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Auxiliar 2: Induccién y conjuntos

P1.- Se define por recurrencia la coleccion de reales (ay,)nen+ de la siguiente forma:

12

=2, ap11 = ,Vn > 1.
aq a +1 1 + a, n
Demuestre por induccién que:

a) Vn > 1,a2n,-1 < Gant1

b) Vn > 1,a9, >3
P2.- Demuestre mediante induccién que Vn > 1

1 . 1 - 1 _on
1-5 5.9 7 (4n—3)-4n+1) 4dn+1

P3.- i) Sea U un conjunto universo y A, B,WW C U no vacio.

Si se cumple que (ANW) C(BNW)y (ANW®) C (BN W*¢) demuestre que A C B.
ii) Sea U un conjunto universo y A, B,C C U no vacios.
Demuestre que [[ANB) CC] = [(ANC°) C B

P4.- Sean A, B,C C U no vacios con U un conjunto universo. Demuestre que

(AAB) U (BAC) = (AUBUC)\(ANBNC)

P5.- (Induccién fuerte)

Sea a,, una secuencia de nimeros reales positivos que cumplen que a;y < a; + ag, Vi, 7 € N*. Demuestre
7+ J y VO
mediante induccién que

a a
an§a1+—2—|—...+—n7Vn€N*
2 n
Hint: Piense en todas las formas que puede descomponer el nimero n + 1 como suma de dos naturales.

P6.- (Propuesto) Sea U un conjunto universo, A,B C U y A # ¢. Para un conjunto X C U se define un
nuevo conjunto C'(X) como sigue:

[ X\B siANX#¢
C(X){XUB siANX =¢

Demuestre que
i) C(B) € {¢, B}
ii) Para X, Y CU (X NY)NA#¢] = [C(XNY)=C(X)NnC(Y)].
iii) C(A) = A\B y que C(A)° = C(A°)

P7.- (Propuesto) Demuestre que la proposicion (Jy)(p(y) = (Vz),p(z)) es una tautologia. Ademas, escriba
la negacién de la proposicion.



