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P1. Sea fpxq “ 6x2 ´ x ´ 5. Determine paridad, ceros, crecimiento, inyectividad, sobreyectividad y cuando
corresponda, la inversa de las siguientes funciones:

a) gpxq “ fpfpxqq

b) gpxq “ fpx` 1q
c) gpxq “ fp|x|q

d) gpxq “ |fpx´ 1q|
e) gpxq “ fpx` 1q ´ fp|x|q

P2. Considere los puntos A “ pa, 0q y B “ p´a, 0q, donde a ą 0. Encuentre el lugar geométrico de los puntos
P “ px, yq tal que las pendientes de las rectas LP A y LP B satisfacen la siguiente relación

mP A “
2mP B

1´m2
P B

P3. Sean α, β P R, y la función f : RÑ R denida por fpxq “ x2 ` α si x ě 0 x` β si x ă 0
paq Demuestre que f es epiyectiva ssi α ď β.
pbq Demuestre que f es inyectiva ssi α ě β.
pcq ¿Cuál es el conjunto B “ tpα, βq P R2|f biyectivau?

P4. Considere la función definida por fpxq “ x

x2 ´ |x|
aq Encontrar dominio, ceros, paridad, signos y aśıntotas de todo tipo.
bq Estudiar el crecimiento de la función.
cq Calcular fpp1,8qq y probar que la función f restringida de p1,8q y con codominio fpp1,8qq es biyectiva
y encuentre su inversa.
dq Bosqueje el gráfico de f .

P5. Dada una elipse x2

a2 `
y2

b2 “ 1, encuentre el lugar geométrico de los puntos P tales que las dos rectas
tangentes a la elipse que pasan por P son perpendiculares.
Hint:La recta tangente a la elipse en un punto px0, y0q de ella es:

x ¨ x0
a2 `

y ¨ y0
b2 “ 1

P6. Estudie inyectividad, sobreyectividad y biyectividad de las siguientes funciones:

a) f : RÑ R, fpxq “ x2 b) g : RÑ R, gpxq “
?
x2 ` 1 c) h : RÑ R, hpxq “ x2`3x´1

2x2´5x`4

P7. Sea f : A Ď RÑ R la función definida por fpxq “ |x| ´ 6
|x| ´ 2. Se pide:

aq Determine A “ Dompfq, ceros, signos y paridad.
bq Determine aśıntotas y crecimientos de f .
cq Determine fpAq la imagen de A por f , y explique por qué f no es inyectiva ni sobreyectiva.
dq Encuentre un subconjunto B de A tal que f |B : B Ñ fpBq sea biyectiva y determine expĺıcitamente su
inversa.
eq Bosqueje el gráfico de f


