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Sean { X1, ..., X,, } variables aleatorias exponenciales independientes e identicamente distribuidas,
es decir, X; distribuye Exp(\) Vi € {1...n}. Muestre que > ., X; distribuye Gamma(n, \)

Sean Xj...X,, variables aleatorias iid normales (1, 0?), entonces las variables aleatorias:

-1y 2= L3 x - Xy 1)

i=1 i=1

son independientes.

Sean Xi...X,,;Y1...Y,, variables aleatorias tales que:
» V(X)) =V(Y;) =1Vi,j
» p(Xi,Y)) = p3 Vi, j
» p(Xi, Xj) = p1 Vi, j
» p(Y5,Y)) = p2 Vi, j
Sean U = > 31" X;, W = 37", Y;, muestre que:

Vmnps
UW)=
AU V1= (m—=1)p1y/1—(n—1)p2

Sea X un vector aleatorio bidimensional que distribuye segin una Normal Multivariada

de medias p y matriz de varianza-covarianzas ¥ definida positiva. Es decir, X N (y; X). Su densidad es:

(2)

1
- 21/ det (%)

Considere ahora el vector Z = (Z1, Z3) = (X1 + Xo, X5)

fx(x)

ez (=)' @ —p) (3)

a) Muestre que Z distribuye normal bivariada v, ©, calculelos explicitamente.

b) Muestre que Z; distribuye normal, calcule su media y su varianza.
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