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P1. [P2 (a) Examen 2017]
Sea A ∈Mn,n(R) diagonalizable con un único valor propio. Muestre que:

A = αI

para algún número real α, en donde I es la matriz identidad.

P2. [P1 C3 2013-2 (modificada)]

(a) Sea A ∈M3,3(R) una matriz simétrica. Se sabe que el polinomio caracteŕıstico de A es

p(λ) = −λ(λ− 3)2 y que

 1
−1
0

 y

0
1
1


son vectores propios de A. Se pide construir la matriz A.

(b) Considere la matriz de C ∈M3,3(R) definida por2 a 0
0 2 b
0 0 2


¿Para que valores de a, b ∈ R la matriz C es diagonalizable?.

P3. [P2 (b) C3 2014-1]
Sea A ∈ M3,3(R) diagonalizable, con tr(A) = −4 calcular los valores propios de A sabiendo que los
valores propios de A2 + 2A son −1, 3 y 8.

P4. Sea v =

 1
0
−1

 y V = 〈{v}〉. Encuentre una base ortonormal de V ⊥.

P5. [P2 (b) C3 2014-1 (modificada)]
Considere la matriz

A =

3 2 1
2 3 1
1 1 4


(a) Determine el polinomio caracteŕıstico de A y verifique que λ = 1 es uno de sus valores propios.
(b) Determine los valores y vectores propios de A. ¿Es A diagonalizable?.
(c) Construya una base ortonormal de vectores propios de A.
(d) Diagonalice A, encuentre A−1 y An con n ∈ N.
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