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Temas a abordar
- Equlibrio General (en Economia de Intercambio)
(i) Asignaciones justas (eficientes y libres de envidia).
(ii) Curva de contrato y caja de Edgeworth.
- Equlibrio General (en Economia con Produccion)
(i) Definicién de equilibrio.

(ii) Economia tipo Robinson.

Ejercicio 1

Considere una economia de intercambio estdtica con N consumidores y L mercancias, donde la oferta agregada de
recursos es W € R% | . Cada individuo i € {1,..., N} tiene una funcién de utilidad u’ : RZ — R continua, estrictamente
cpecignte y es‘prictamente cuasi-céncava. Diremos que una distribucién de recursos (xl)ie{l,_“7 N} es libre de envidia si
ut(z") > u*(2?) para todo ¢,5 € {1,..., N}. Una asignacién factible es justa si es Pareto eficiente y libre de envidia.

1. De un ejemplo de una economia donde las distribuciones de recursos que se obtienen en un equilibrio competitivo
no son justas.

Respuesta:

N =2, ul(x,y) = u?(z,y) = 2y y W = w! +w? = (10,10)+ (1, 1), entonces en el dnico equilibrio Walrasiano
los agentes demandan sus asignaciones iniciales y el individuo ¢ = 2 envidia la situacién del individuo j = 1, pues

ut(27) = /100 > V1 = u' (7).

2. Demuestre que siempre existen distribuciones de recursos justas.

Respuesta:

Considere el siguiente problema de maximizacién del bienestar social, en el cual un planificador central se preocupa
del individuo que esta en la peor situacién en términos de utilidad:

max min{u'(z'),...,u™ (™)}
(zl,m,x"’)e]R_*L_N:ZfV:l i<W

Sigue del Teorema de Weierstrass que existe una solucién para el problema anterior. Ademads, en toda solucién
(z1,...,2N) tenemos que u'(z') = u’/ (2’) para todo i,j € {1,...,N}.
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Ejercicio 2
Considere una economia de intercambio E = {I, (u;,w;)ier} con I = {1, 2}, cuyas funciones de utilidad son w;(z1;, x2;) =
Z1,Z2; y sus dotaciones iniciales estdn dadas por wy = (1,3) y we = (3,1).

1. Muestre que cualquier vector de precios p = (p1,p2) donde p; = ps junto con las asignaciones (z1;z2) donde
T1 = T, es un equilibrio.

Respuesta:

Defina ¢ = p1 = p2, luego p = (g, q). La riqueza del agente 1 es 4¢ y su demanda D;(p) es

arg max r11721 s.a: (1?11 + l‘gl)q < dq
(z11,%21)
Resolviendo nos queda: x11 = x91 = q;fq, luego problema de maximizacién tiene una tnica solucién (2,2). Por

simetria Da(p) = (2,2). Ademds, verificamos que a precios p los mercados se vacian. Por tanto, {(g,q),x1 =
(2,2),x2 = (2,2)} es un equilibrio.

2. ;Hay algin otro equilibrio?

Respuesta:

Dado p = (p1,p2), la riqueza del agente 1 es p; + 3p2 y su demanda D;(p) es

arg max x11%21 s.a: (w11 4+ 221)g < p1+ 3p2
(z11,221)

Resolviendo se demuestra que no existe otro equilibrio.

3. Dibuje la caja de Edgeworth para esta economia indicando el conjunto de asignaciones Pareto-éptimas. Tam-
bién indique cudles de estas asignaciones son tanto Pareo-6ptimas como individualmente racionales para ambos
agentes. Encuentre e indique la asignacién de equilibrio considerando ps como numerario.

Respuesta:
Considerando po = 1 y usando la ecuacién final del item anterior obtenemos que el Equilibrio Walrasiano es
EW ={p=(1,1),21 =(2,2,),2z2 = (2,2) }.
0,
Key
. Pareto optimal
endowment
point allocations
indifference —
curves of 1 individually
rational
indifference Pareto optimal
curves of 2 allocations
0
budget frontier for equilibrium allocation
prices p=(q.9) x=(2,2) and x, =(2,2)
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4. Encuentre una expresién analitica para el conjunto de asignaciones Pareto-6ptimas y la curva de contrato.

Respuesta:

Las asignaciones Pareto-6ptimas son
{{171 = (Sa S)a‘rQ = (4 - 574 - S)HS € [074}}

La individualidad racional requiere que s? > 3 = Uy(w1) y (4 — s)? > 3 = Uz(wz). Por tanto las asignaciones
Pareto-ptimas e individualmente racionales (es decir, las que se encuentran en la curva de contratio) son:

{{z1 = (s,8),20 = (4— 5,4 —5)}|s € [V3,4— V3]}

5. Suponga que mantenemos todo excepto la funcién de utilidad de los agentes. Ahora es u;(x1;, x2;) = min{xz1;; x2;}.
Dibuje la caja de Edgeworth para esta economia. ;Cual es el conjunto de equilibrio ahora?

Respuesta:

Dados los precios p = (p1,p2), primero asumamos que p1,ps # 0. La riqueza del agente 1 es p; + 3p2 y su
funcién de demanda D (p) es

argmax min{z11, 21}, s.a: p1x11 + parar < p1 + 3po.
(z11,221)

Dado que mas de un bien que el otro no proporciona utilidad adicional pero cuesta algo, una condicién necesaria
para el comportamiento de maximizacién de la utilidad es que x1; = x21. Sustituyendo esta condicién en la
restriccién presupuestaria tenemos:

([ p1+3p2 p1+3p2
Dl(p - 9 .
p1+p2 p1+p2

Similarmente para el agente 2, obtenemos:

Da(p) = (3291 +p2 3p1 +p2)
p1+Dp2 ] P+ D2

Y la funcién de exceso de demanda es:

4 4 4 4
E(p)—<p1+ ]92747 p1+ P24)_0
p1+p2 p1tp2

Entonces, encontramos un equilibrio.

Ahora asumamos que el vector de precios es (p1,0). Luego, la frontera de la restriccién presupuestaria del agente
1 es una linea vertical sobre wy y por lo tanto su correspondencia de demanda es

Dy(p) = {(1,z21)|z21 > 1}

D1 (p) = {(3,z22)|x22 > 3}

Dado que la dotacién social es (4,4), uno puede ver que la dnica forma de que el exceso de demanda sea 0 es si
291 = 1y x9o = 3. Podemos hacer un anlisis similar para el vector de precios (0, p2).

Por tanto, a partir de los resultados anteriores, podemos expresar el conjunto de equilibrios como sigue:

p1+3p2 p1+ 3p2 3p1 +p2 3p1 +p2 2}
P1,D2),T1 = ; Ty = ; p=(p1,p2) ER
{{( 1,P2), %1 (Pl +p2 D1 +P2) 2 (P1 +p2 p1+D2 )}‘ (p1p2) +
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6. Siguiendo el inciso anterior, suponga ahora que también cambia la dotacién inicial del agente 2, pasando de
wo = (3,1) aws = (4,1). ;Cuél es el equilibrio ahora? Dibuje.

Respuesta:

Procedemos similar al inciso anterior. Primero asumimos que p1,p2 # 0. Entonces

p1+3p2 p1+ 3p2
Dy(p) = ; :
p1+p2 p1+p2

_ (4p1+tp2 4p1+ po
DQ(p - ) .
p1+Dp2 p1+D2

Y la funcién de exceso de demanda es:

) 4 ) 4 -
E(p)<p1+ 102757 P1 + P24)< D2 ’ D1 )#0
pP1+p2 p1+p2 P1+p2 p1+p2

Entonces este no puede ser un equilibrio. Por tanto, en caso de existir equilibrio debe ocurrir que al menos uno
de los precios sea cero.

Primero supongamos que el biene escaso es gratis, es decir ps = 0.

Dy(p) = {(1,z21)|z21 > 1}

Ds(p) = {(4,z21)|w21 > 4}

Note que no hay forma de que zo9; + 22 < 4, por tanto el mercado del bien 2 no se vacia (existe exceso de
demanda). Concluimos que este vector de precios no es de equilibrio.

Ahora supongamos que el bien mas abundante es el gratis, es decir p; = 0. En este caso,

D1 (p) = {(x11,3)|z11 > 3}

Dy (p) = {(z12,1)|x12 > 1}

Dado que es posible que x11 + z12 < 5, entonces el conjunto de equilibrio es:
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{{(0,[)2),1’1 =B+r3),z2=2-r1)}rel0, 1]}

Normalizando, a diferencia con el inciso anterior hay ahora un precio de equilibrio tinico p = (0,1) € A.

4 indifference indifference
1
L -3 curves of 1 curves of 2
]
[ ]
‘..... 15 H
endowment equilibrium
. allocations
point
v A
o Pprossen A The p= ©0.p,)
budget frontier
O
A p=(p;,p,) budget
frontier where p, >0
These two indifference curves don't intersect, demonstrating that the
price vector p = (p,,p,) where p; > 0 does not support an equilibrium.
Ejercicio 3
Cada consumidor ¢ = 1, ..., I tiene preferencias representables por las funciones de utilidad !, . .., u!. Ademés existen

K firmas, k € K, los conjuntos de produccién Y* € RY. Cada Y* es un conjunto de planes de produccién: si y € Y*,
entonces y; < 0 significa que el bien [ es usado como input; y; > 0 significa que el bien [ es un output. Las firmas
pertenecen a los hogares. Denotaremos o*? la particién (share) que el agente i tiene de la firma k. Una economia con
producién es entonces:

£ = (!¢, (ofbi)iez, (VF)uer)

Defina formalmente el equilibrio Walrasiano de esta economia.

Respuesta:
Un equilibrio Walrasiano es un vector (p, (2%)iez, (¥*)rex) tal que

1. Las firmas maximizan sus beneficios:

Vk € K, y* cargmaxp-y
yeyk

2. Los consumidores maximizan su utilidad:

Viel, z' € arg max u'(x)
xT

sa:p-x<p- (ei Z akiyk)

kek
3. Los mercados se vacian:
2 : i § : k § : i
Vi € £7 T, = Y + €;
i€ ke €L
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Ejercicio 4

Robinson es el dnico duefio de una firma que utiliza trabajo, L, para produccir dos bienes (X,Y) de acuerdo a las
siguientes funciones de produccién.
X =+L,

y =YY"
2

Por otra parte, las preferencias de Robinson pueden ser representadas por: U(X,Y) = vXY Ademds considere que
Robinson cuenta con una dotacién de trabajo de L horas.

ﬁ

1. Defina un equilibrio competitivo para esta economia.

Respuesta:

Un equilibrio competitivo para esta economia es un vector de precios (pg,py,w) y una asignacion de recursos
(X6, Y, Le) y (Xf,Yf,Lg;,Lg;) tal que:

a) (X7, v/, Lf, L]) maximiza los profits de la firma dada su tecnologfa y los precios.

b) (X¢,Y*° L°) maximiza la utilidad de Robinson, U(X¢ Y*¢) = v X¢Y ¢ dada su restriccién presupuestaria
ol fwle =py, X+ DyY €.

¢) La asignacién de recursos (X, Y L)y (Xf,Yf,L;{,LZJ;) es factible, esto es, L¢ = L] + LZJ; <Ly
Xe=XxIvl=Yc°

2. Encuentre el equilibrio competitivo.

Respuesta:

La firma maximiza profits:

\/fy —w(Ly + Ly)

MaxII = pz\/ Lz + py

2
on D
=205 _w=0
oL, 2. * %
om Py +—0,5
- = 7L 5O — 0
oL, 4 v
2 2
L= (L L= (2
v 4w r 2w
Pz p
xf =2 yfi=2¥
2w 8w
2 2

16w

El consumidor maximiza utilidad sujeto a su restriccién presupuestaria. Es directo ver que para cualquier salario
positivo el consumidor ofrecera todo su trabajo ya que no recibe utilidad del ocio. Luego resuelve:

Max U : v X¢Y¢, sa: 7 +wl = P X+ p, Y.
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Max £ = \/XCYCJr)\(ﬂf +wL —p,X°¢ —pyY°©)

oL VYe e — 0
90X ov/xe Pz =
oc  vXe =0
aYc _2 /7YvC py =
Reemplazando en su restriccidén presupuestaria obtenemos:
Xc:wf—i—wf/ Yc:Wf—i—wE
2p, 2p,
Los mercados se aclaran: .
4p,+p 7
XC:Xf:> 16wy+wL:pi
2D 2w
Ap3+ry, 7
Yc:Yf:> 16w./+WL:pi
2D 8w

Dy
4w

Pa

L=Lf+1L/ L=
z iy = < 2w

) ()

Pu — 2. Luego usando (3) tenemos 16w>L = p? + 4p2,

Pz

Dividiendo (1) entre (2):

25 2
16u}2 L _ 1+ 41%
Py Py

“;2 = i. Reemplazando los precios obtenemos finalmente el equilibrio Walrasiano:
XC:Xf:@, Ye = fzﬁ
V2 V8
L L
L == Lf ==
T 9 ’ Yy 9
Py _ o, Py _ /8L
P w
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