%
/;&\4
/A

Universidad de Chile
UNIVERSIDAD DE CHILE Facultad de Ciencias Fisicas y Matematicas

IN780-1 MICROECONOMIA AVANZADA (segunda parte)

Profesor: Matteo Triossi Verondini
Auxiliar: Maria Haydée Fonseca Mairena

TAREA N°1

Primavera 2018

Fecha de entrega: 05 de noviembre

Pregunta 1

Suponga que existen I € N individuos y L € N bienes en la economia. En esta economia una canasta de consumo
es x € ]Ri vy w e Ri representa la dotacién inicial. Denotemos por P € ]RJLF . los precios. Cada agente 7 enfrenta la
restriccién de escoger en el siguiente conjunto presupuestal:

B(Pw')={zeRE|P -z <P w'}

Demuestre que la correspondencia prespuestal B : Rf_ 4L X Rf_ = Rf_ es continua.

Respuesta:

Fije (P,w) € R, x R%. Sea ((Pp,wn))s>; una secuencia definida en R, x R tal que (P,,w,) = (P,w). Sea
(n)p; una secuencia tal que Vn € N x, € B(P,,w,). Dado que P, — P € R ., 3P* € R}, tal que Vn € N
P,, > P*. De la misma manera, dado que w, — w, 3w’ € R} tal que ¥n € N w, < w'. Ahora como P, -w' > P, -wy
luego, P-w’ > P - w. Puesto que P, -w, — P -w entonces AN € Ntalquen > N = P- (v +1) > P, - wy.
De otra parte es claro que existe w* € R} tal que P*-w* > P - (w’ 4+ 1). En conclusiéon 3P* € R% , Jw* € R} y
dN € N tal que para todon > N, P, > P*, v P, -w, < P* - w*.

Por lo tanto, para todo n > N, z,, € B(P,,w,) € B(P*,w*). Esto implica que existe una subsecuencia (2,x))7;
de (z,)52; que es convergente. Sea x el limite de es ta subsecuencia. Por continuidad del producto interno
Puky - Tpky = P - x, mientras que Vk € N Py - ) < Pur) - Wnk) — P - w implica que P -z < P-w, y por
tanto © € B(P,w). Esto muestra que B es hemicontinua superior en (P,w). Dado que (P,w) era arbritrario, B es
hemicontinua superior.

Sean ahora ((P,,wy))s2; una secuencia definida en R} | xR} y x € R tal que (P, wy,) = (P,w) y € B(P,w).
Si w = 0, no hay continuidad en P y el problema es trivial. Supongamos entonces que w € R’} ,. Defina z; =

P w; (Pl'fl'l Ppozy

Po |\ P Bt Es facil ver que Vi € N z; € B(P;,w;) y #; — x. Esto muestra que B es hemicontinua

inferior en (P,w). Dado que (P,w) era arbritrario, B es hemicontinua inferior.

Pregunta 2
Asuma que existen dos bienes en la economia y dos consumidores, A y B, cuyas funciones de utilidad son
Ua(za1,742) = 2241 + 37 42

Up(zp1,xp2) = min{xp1,2xp2}

Las dotaciones son W4 = (3,2) y Wp = (1,4).

[ Existe equilibrio competitivo en esta economia? En caso afirmativo encuentre, en caso negativo demuestre.

Respuesta:
Si existe.
Resolviendo el problema de maximizacién tenemos que:
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Ra i P
(0,52) si BL>2/3
ol = {(@h, 7h,) € RY i pradyy + ponfyy = Ra} si 20 =2/3
Ra s p1
(52,0) si BL.<2/3
Sustituyendo W4 (3,2) en la restriccién presupuestaria obtenemos que R4 = 3p; + 2ps. Asi tenemos que:
3p1+2pa s p1
(0, =B=E2) si BL>2/3
aly = {(@h, 7h0) € RY s pradyy + paxiyy = 3p1 + 2po} si 2L =2/3
3p1+2p2 ;D1
(EE2,0) si BL < 2/3

Por otra parte, en el caso de B tenemos:
* 2p1 + 8p2

€T =
PL 2py + s
I* _ P1 + 4p2 >
B2 opr+po T
Sabemos que en equilibrio debe cumplirse que Z(p) = [§]. Ahora el equilibrio lo tendremos que buscar en los

distintos tramos que se originan como resultado de la forma de la funcién de demanda del consumidor A.

» Tramo en el que Z—; > %
_ 2p1+8p2
0 3 2p1+p2 1 0
3 2 + -
p1+2ps 9 p1tdps
P2 2p1+p2 4 0
2p1+8p2
2p1+p2 4 0
3p1+2p2 p1tdps
P2 + 2p1+p2 6 0

Por la ley de Walras nos quedamos con una sola ecuacién, por ejemplo con la primera. Ademas, podemos
normalizar p; = 1. Resolviendo obtenemos que py = % Luego el vector de precios obtenido serd p = (1,3/2).
Si comprobamos la condicién del tramo ﬁ—; > %, obsrvamos que no se cumple, con lo cual el vector de precios
calculado NO es de equilibrio.

s Tramo en el que 2 < %

P2
3p1+2ps 2p1+8p2
P2 3 2p1+p2 1 0
+ =
_ p1tdps
0 2 2p1+p2 4 0
3p1+2po 2p2+8p2
P1 + 2p1+p2 4 0
p1+4ps
2p1+p2 6 0

Por la ley de Walras nos quedamos con una sola ecuacién, por ejemplo con la segunda. Ademads, podemos
normalizar p; = 1. Resolviendo obtenemos que % — 6 =0, con lo que p2 < 0. Luego el vector de precios
obtenido NO sera de equilibrio.

» Tramo en el que 2t = 2
P2 3
2p1+8p2
* _
Tar — 3 2p1+p2 1 0
+ =
* p1+4ps
Taz 2 2p1+p2 4 0
* 2p1+8p2
a1 + 2p1+p2 4 0
* p1tdps
) + 2p1+p2 6 0
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Por la ley de Walras nos quedamos con una sola ecuacién, por ejemplo con la primera. Ademas, podemos
normalizar p; = 1. Asi obtenemos que ps = % Operando sobre la primera ecuacién tenemos que z%; =0y
como p1&%y, + P2y = 3p1 + 2p2, llegamos al valor de =%, = 4. Luego el vector de precios de equilibrio serd
p* = (1,3/2).

Si sutituimos este vector de precios en las funciones de demanda del consumidor B, obtenemos que 5 =
(4,2). Con lo cual el equilibrio de esta economia seré:

[p* = (2’ 1),x:k4 = (0’4%1‘%(4’2)]'
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