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Solucionar los ejercicios siguientes.

1. Considere una economia de intercambio con I agentes y L bienes. Suponga que cada agente tiene una dotacion
estrictamente positiva de cada bien con ), ef = 1 para todo bien [. Suponga que la funcién de utilidad de
cada agente i es u'(x) = Zlel vi(x;), donde v* : Ry — R es estrictamente creciente, estrictamente céncava,
diferenciable, y satisface lim,_o ‘fi—“;(x) = 00.

(a) Pruebe que esta economia tiene a lo mas un EW (salvo, evidentemente, la normalizacién de precios). HINT:
Use las condiciones de primer orden en la definicién de EW.
(b) Use lo mostrado en a. para deducir que si cada agente i tiene preferencias

' L
u'(x) = H x
=1

y las dotaciones iniciales son tales que para todo par de bienes I,1’, Y. e} = ). e}, entonces la economia tiene
un unico precio de equilibrio, a menos de la normalizacién de los precios.

2. Considere una economia de Robinson Crusoe, en el que un consumidor representativoes duefio de la tinica firma
(representativa) productora del bien de consumo. El habitante dispone de T' > 0 horas que puede distribuir
entre trabajo y ocio. La funcién de produccién de la firma transforma h unidades de trabajo en f(h) unidades
de consumo donde f(0) = 0 y f es dos veces diferenciable con f* > 0y f” < 0. La firma, sin embargo, es
altamente contaminante de modo que si produce y unidades de consumo emite y unidades de contaminacién. El
consumidor disfruta del consumo y del ocio, pero le molesta la contaminacién. Su funcién de utilidad estd dada
por u(z,l,y) donde x es su consumo, [ es su ocio, e y es la contaminacién de la firma. Suponemos ademds que la
funcién w es céncava en (z, [, y). Suponemos que (U, u;, —t,) > 0. La firma maximiza utilidades y el consumidor
maximiza su utilidad sobre consumo y ocio dados los precios y el nivel de contaminacién. Normalizamos el precio
del consumo p. = 1.

(a) Plantee el problema de optimizacién de la firma y del consumidor en un EW. Obtenga las CPOs para cada
problema (suponga solucién interior).

(b) Muestre que cualquier resultado Pareto eficiente (suponiendo solucién interior), la cantidad de horas traba-
jadas h* satisface

7 (@, T = B, a) + g (@*, T = B, 0%) ) = w(T = h*)

con z* = f(h*).
(c) Es el EW Pareto eficiente? Use las partes anteriores para fundamentar su respuesta. Ademds, explique su
respuesta graficamente.

3. Considere una economia con dos bienes y dos agentes. Para cada una de las siguientes especificaciones de
preferencias y dotaciones iniciales, dibuje la caja de Edgeworth y el conjunto de las asignaciones Pareto éptimas.
Calcule el EW y muestre la asignacién en la caja: (i) ul(z;y) = 2%y~ u?(x;9) = 2%y =P el = (1,0), €2 = (0, 1).

4. Probar que una asignacién & es eficiente en el sentido de Pareto si y solo existen A, ..., AT € Ry con Zle N=1

y
I

¥ €arg  mix E Ayt (xl)
Zf=1 Tt <o i=1

si la funciones u’ son convexas y de clase C.

1Obtenido de tareas 1 y 2, afio 2015.
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5. Consideren una economia con curva de demanda inversa P = P (Q) y empresas identicas con funcién de pro-
duccién g = f (z).
(a) Sea N el nimero de empresas. jBajo cudles condiciones existe un equilibrio competitivo?
(b) Consideren los tres casos de retornos de escalas constantes, crecientes y decrecientes. En cudles de estos existe
un equilibrio de largo plazo (hint: jcuéles condiciones imponen los tres supuestos sobre la funcién de costes?

6. Sea u : Ri — R una funcién de utilidad estrictamente creciente y estrictamente céncava y sea x (p, I) la funcién
de demanda (p es el precio e I es el ingreso del consumidor). Probar che si j € {1,..., L}, entonces existe [ = (j)
con limy,, o x; (p, P) = oo. Es verdad que [ = [ (j), por qué?

7. Considere una economia que produce dos bienes usando dos factores, k y [. El primer bien se produce de acuerdo
a la tecnologia fi(k,1) = min(k,l), mientras que el segundo bien se produce de acuerdo a fa(k,1) = (ki)*/2.
La economia es pequena y transa los bienes en los mercados internacionales a precios pi1,p2. Los factores, sin
embargo, no se pueden transar en los mercados internacionales por lo que solo se transan localmente. La dotacién
local de factores estd dada por (K,L) € R% .

(a) Dados los precios de los factores (r,w), encuentre el costo de producir una unidad del bien ¢

ci(r,w) = min{rk + wl | fi(k,1) > 1}.

(b) Para cadaiy x > 0, grafique la curva {(r,w) | ¢;(r,w) = k}. Use estas curvas para inferir la posible existencia
de uno o mas equilibrios en los mercados de factores. Explique esta multiplicidad y contraste esta observacion
con el resultado de unicidad discutido en clases.

8. Considere una economia de intercambio de dos bienes y dos agentes con u'(cy, c2) = In(cq) +1n(ca) y u?(c1, ca) =
¢1 + acg, con a €]0,1]. Suponga que las dotaciones iniciales totales de la economia. son tales que ey, ez € R?Hr.
(a) Encuentre el conjunto de asignaciones Pareto éptimas de la economfa.

(b) Para cada asignacién x = (x',2?) Pareto 6ptima de la economia, encuentre el vector de precios p tal que
(p,7) es un EW de la economia de intercambio con dotaciones iniciales z! y 2.

(c) Suponga que a = 1 y que e; = e3 = 1. Considere la asignacién Pareto éptima z' = 22 = (1/2,1/2). Suponga
ademds que los dotaciones iniciales son e = (3/4;3/4) y €% = (1/4;1/4). Muestre que (x!,2?) no puede ser una
asignacién de equilibrio Walrasiano de la economia. de intercambio (u?; ei)i:172. Conecte esta observacion con el
Segundo Teorema de Bienestar? Discuta.
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