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P1. [Puntos de acumulación]

Sea (E, ‖·‖) un evn, y sea A ⊆ E.

a) Pruebe que
x̄ ∈ A′ ⇐⇒ ∃(xn)n∈N ⊆ A\{x̄} tal que xn −→ x̄.

b) Demuestre que A = A ∪ A′.

P2. [Continuidad]

Sea α ∈ R; definimos f : R2 −→ R2 como

f(x, y)
.
=

{
( |xy|α
x2−xy+y2

, x(cos(y)−1)
x2+y2

) si (x, y) 6= (0, 0)

(0, 0), si (x, y) = (0, 0)

¿Para qué valores de α es f continua?

P3. [Abiertos y cerrados en la vida “real” ]

a) Pruebe que A es abierto, con

A
.
=

{
(x, y, z) ∈ R3 : z > x2 + y2 > 1

}
b) Demuestre que B es cerrado, con

B
.
=

{
(x, y) ∈ R2 : (x− y)2 ≥ (xy − 1)xy

}
P4. [Los espacios de funciones]

Pruebe que C([0, 1]) es un subespacio cerrado de L∞([0, 1]), dotando a ambos de la norma
infinito. Concluya que el primer espacio es de Banach.
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