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Para una función f : X → Y , y A ⊆ X, B ⊆ Y , definiremos los conjuntos imagen y preimagen:

f(A) := {f(x) ∈ Y | x ∈ A} f−1(B) := {x ∈ X| f(x) ∈ B}

P1.- Sea U 6= ∅, y la función f : P(U)× P(U)→ P(U), tal que f(X, Y ) = X \ Y .

a) Determine f({(U , ∅), (∅, A), (A, ∅)}), con A ⊆ U
b) Demuestre que f−1({U , ∅}) = {(U , ∅)} ∪ {(X, Y ) ∈ P(U)× P(U)|X ⊆ Y }
c) Determine f(D), donde D = {(X,X) : X ∈ P(U)
d) Propuesto: Es f sobreyectiva? Es inyectiva? Justifique

P2.- Sea f : A→ B una función.

a) Si B1, B2 ⊆ B, pruebe que:

f−1(B1 \B2) = f−1(B1) \ f−1(B2)

b) Si A1, A2 ⊆ A, pruebe que:

f(A1) \ f(A2) ⊆ f(A1 \ A2)

De un ejemplo donde no se tenga la igualdad.

P3.- Sea f : A → B y C ⊆ A. Se define otra función g : C → B, tal que g(x) = f(x) ∀x ∈ C.
Demuestre que ∀D ⊆ B, g−1(D) = C ∩ f−1(D)

P4.- Sea la función f : E → F , demuestre que:

a) ∀A,B ⊆ F , f−1(A4B) = f−1(A)4 f−1(B)

b) ∀A,B ⊆ F , f(A)4 f(B) ⊆ f(A4B)

c) (∀X, Y ⊆ E), [f(X ∩ Y ) = f(X) ∩ f(Y )] ⇐⇒ f es inyectiva
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