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Para una funciéon f: A - B

» f se diréd inyectiva ssi [Va1, 20 € A; 21 # 29 = f(x1) # f(22) ]
» [ se dird sobreyectiva ssi [Vy € B, 3z € A; y = f(x) ]

= f se dird biyectiva si es tanto inyectiva como sobreyectiva

» f biyectiva = Jf L, Vze A, VyeB, [y =2 < flx)=y

P1.- Sea E un conjunto de referencia y A, B C F. Se define la funcién

f:PE)— PE)
X~ f(X)=ANn(BUX)

a) Pruebe que fo f=f
b) Demuestre que (A # E'V B # ()) = f no es inyectiva
¢) Demuestre que A # E = f no es sobreyectiva

P2.- Sea F ={(f : R = R)|(Ja € R), (Vx € R), f = az?}. Se define la funcion
p: F—=R
f=elf)=1@2)

Demuestre que ¢ es una funciéon biyectiva

P3.- Sean A, B y C tres conjuntos no vacios. Sean ademés f: A —- B, g: B—>Cyh:C — A
funciones tales que:

= hogo f es inyectiva
= fohog es inyectiva

= go foh essobreyectiva

Demuestre que f,g y h son biyectivas.
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P4.- Propuesto: Sea U un conjunto y f : P(U) — P(U) la funciéon que a todo conjunto X C U
asigna f(X) = U \ X. Estudie la inyectividad y sobreyectivdad de esta funcion. En el caso
de que f sea biyectiva, encuentre su inversa.

P5.- Propuesto: Sean A, B y C conjuntos no vacios. Considere las funciones f : A — By
q : B — C. Demuestre que:
a) [ f o g sobreyectiva A f biyectiva | = ¢ sobreyectiva
b) | foginyectiva A g biyectiva | = f inyectiva

c¢) Si f o g es biyectiva, y una de las dos funciones es biyectiva, la otra también lo es

P6.- Propuesto: (Control 2, 2009) Sea F = {f : [0,1] — [0,1]/ f funcion} y B = {f : [0,1] —
[0,1]/ f funcién biyectiva}. Se definen asi las funciones ® : F — [0,1] y ¥ : B — B dadas

por:
fO)+ /(1 -
a(p) = LI gy

a) Demuestre que ® esta bien definida, es decir, verifique que (Vf € F), ®(f) € [0, 1]

)
b) Estudie inyectividad y sobreyectividad de ®
¢) Demuestre que ¥(f o g) = ¥(g) o ¥(f)

d)

e) Pruebe que (® o ¥)~1({0}) =0

Pruebe que ¥ es biyectiva



