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11. EMV y EMP

;Cuando el Estimador Maximo Verosimil es igual al Estimador Maximo a Posteriori?
i Tiene sentido esta pregunta, aun cuando estamos hablando de modelos de estimacién distintos?

Asuma que © C R es acotado. Muestre que existe 7(+), densidad a priori, tal que:
Opnmv = O0pmp
para cualquier modelo estadistico que se imponga sobre la muestra.

I12. A priori impropia

;, Qué sucede con la propiedad anterior cuando © es no acotado?
;,Qué sucede con la propiedad anterior cuando la medida de Lebesgue de © es infinita?

Muestre que existe 7(+), densidad a priori, tal que:
Opnmv = O0pmp

para cualquier modelo estadistico que se imponga sobre la muestra, independiente de las propiedades de ©.

13. Indefinicién de EMV

Considere una m.a.s. Xy, ..., X,,, donde X; ~ U(60,0 + 1), con 6 un pardmetro desconocido en R. Muestre que
no existe un unico EMV y que en realidad Vz = (21, ...,x,) 3, tales que

argmazgco=r(L(0|x)) = [o, f]

Proponga una solucién para este problema y arguméntela intuitivamente.

I4. Inexistencia de EMV

Considere una m.a.s. X1, ..., X,, donde X; ~ Fy, con # un parametro desconocido en R2k y Fy la distribucién
de la suma de k normales, de varianza 6%, ...,07 y centradas en 61, ..., 0i. Muestre que, si k > n no existe EMV.

Considere una m.a.s. Xj,..., X,, donde X; ~ AN(0,0), con # un pardmetro desconocido > 0. Muestre que
Vo = (z1, ..., 2, ), no existe un EMV.
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E1. EMV y muestra on i.i.d.

Suponga que usted tiene T7,...,T), i.i.d., con T; ~ Exp(f) y 6 € (0,00) desconocido. El tema es que usted no
tiene acceso a 11, ..., Ty, sino que a T4, ..., Tx, Xg41, -, Xn, donde

X,=«a ssi T;>«

Considere entonces una observacién (z1, ..., z,) y proponga Ognv (21, ..., 2,) el estimador méximo verosimil
en esta obervacién.

Exija que le muestren la implementacién de esta dindmica en R.

E2. Bayes, Inicio de la espera

Considere X1, ..., X,, variables aleatorias cuya distribucién (condicional a ) es

f(xla -~-a-rn|9) = H ei(wiie)]lwi>9 ’

i<n

ie: X; =60+ Exp(1). Tome la a priori de 6 como

ie: 6 ~ Exp(l).
Describa el espacio de observaciones correspondiente.
Argumente intuitivamente por qué existe un unico maximo a posteriori.

Calcule el estimador é\EMP.

Exponga una a priori impropia que genera una a posteriori constante, para cada observacion.

E3. EMV, Modelo Cauchy

Considere una m.a.s. Xi, ..., X;,, donde X; ~ Cauchy(0,1), ie:

1 1

fe(%‘) = ;m

Calcule el estimador méaximo verosimil Og sy .

Dada la muestra = (0,5,9) plotee L(f;z) la verisimilitud en funcién de § € © = R.



