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Auxiliar 9

= Sea (Un)n>0 € R. Se define el limite superior de la sucesién como limsup,, _, . un = lim, o sup,s,, ur. Es el
supremo de los puntos de acumulacién de u,,.

ck(z — a)®.

M=

» Sea (cn)n>0 € Cy a € C, dado z € C se define Sy (z) =
k

0
» Radio de convergencia: R = 1/limsup,, _, o V|cn|-

» Sy converge si |z —a| < Ry diverge si |z —a| > R

» La serie S(z) = Z cp(z — a)k es holomorfa en D(a, R) = {z € C: |z —a| < R} con S’ (z) = kex(z — a)Ft
k=0

v p f(R)dz = [ ()A()de

= Teo Cauchy-Goursat: Si f es holomorfa en un abierto 2 simplemente conexo, entonces fr f(z)dz = 0 para todo
camino cerrado, regular por trozos y simple I" contenido en Q.

= Teo de la curva: Sea f holomorfa en € salvo un nimero finito de puntos {p; };‘:1 y sea () abierto conexo que
encierra a tales puntos. Sea e > 0 suficientemente pequefio para que los caminos dD(pj, €) estén contenidos en

. no oL
la regién encerrada por I' y no se intersecten entre si. Entonces ?{ f(z)dz = Zf f(2)dz donde todas las
i—1790D(pj,e€)
j=1 J

curvas estdn recorridas en sentido antihorario.

» Férmula de Cauchy: Sea f : Q@ C C — C continua y holomorfa en Q \ {p}. Sea r > 0 tal que adh(D(p,7)) C Q.
f(2)

1
Entonces Vzo € D(p,r) f(z0) = 5 faD(p ) dz, donde &D(p, r) estéd recorrida en sentido antihorario.
T ) 2 0

P1. Sea J la funcién definida mediante la serie de potencias

> -1 nZQn
0= G

Muestre que J es una funcién holomorfa en todo C y verifique ademas que es solucién de la ecuacién

1
w’ + =w +w=0.
z

1
au—
r 2% +2z

donde I' es el cuadrado de vértices 1 —¢, 1+ ¢, —1 +4y —1 — i en recorrido sentido antihorario.

P2. Calcule

P3. Calcule

/ sin(m2?) + cos(7rz2)dz
apo,1) (271 —=2)(z—-2)

P4. Encuentre la serie de potencias de la funcién h(z) = log(1 + 22)/z en torno al punto z = 0 e indique su radio
de convergencia (utilice la rama del logaritmo tal que Im(log(w)))€ (—m,7]).



