FACULTAD DE CIENCIAS MA1102-1 Algebra Lineal 2017
C i dde i Profesor: Pablo Dartnell

Auxiliar: Benjamin Perez

Auxiliar 2: Sistemas de Ecuaciones
Fecha: 16 de Agosto 2017

Resumen:

= Dada una matriz elemental de permutacion I, € My, (K), A € My (K) y B € My, (K), se tiene que:

1. I,4A corresponde a la matriz A con las filas p y q permutadas
2. Bl,q corresponde a la matriz B con las columnas p y q permutadas
» La matriz elemental E,;(\) € M,,,,(R) construida a partir de la identidad, agregando el valor A en la posicion

(q,p), es tal que al multiplicar por la izquierda dicha matriz con una matriz A € M, (R) cualquiera, el
resultado sera la misma matriz A pero en la fila g, se suma la fila p multiplicada por A.

Problemas:

P1. (a) (Para soltar la mano) Resuelva los siguientes sistemas de ecuaciones en forma matricial:

21 +4x9+ 3 =06
1+ x93+ x23=0
4IL’1+2£L’2+3QL’3:2

a—2b+ c+ =1
20 — b+2c+2d=3
a+ b+3c+3d=2

P2. (Estdndar) Dado el sistema de ecuaciones:

r1 + arg — 2x3 =1
21+ (o —4d)xg + 223 =
221 + 4xo + Pfr3 = «

Determine los valores de los parametros a y 8 para que el sistema tenga:

(i) Infinitas soluciones.
(ii) Ninguna solucién.
(iii) Solucién tnica.
P3. (P1 C1 2011-2)

(a) Sea A la matriz de coeficientes reales definida por:

1 1 1
A=|a b ¢
a2 b2 2

Demuestre que si la ecuacion Az = 0 tiene solucién tnica, entonces (a # b) A (a # ¢) A (b # ¢)
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(b) Considere el siguiente sistema lineal a coeficientes reales:

—T + axz + fxry =0

To + axrz+ Bxry =0
azxy + Bxo =0
By + Bra + axs =0

Determine las condiciones sobre a y 8 que aseguren que el sistema tenga solucion unica

Propuestos:

P4. (a) Sean A, B € M,,,,(R), pruebe que:

A=B< (Vz € R")(Vy € R"),z' Ay = 2'By
(b) Sean A, B € M,,,,(R) simetricas, pruebe que:

A=B<& (Vz € R"),2'Az = 2'Bx

—a 2 0 1 1

. a -3 2 -1 -2

P5. Considere A = I b= _1
20 -2 -4 f a+p+2

Determine los valores de o, 3 € R para los cuales el sistema Az = b, con z € R*
(a) Tiene solucién unica.

(b) Tiene infinitas soluciones.

(¢) No tiene solucién.



