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Recordemos:

= Si f:[a,b] = R es integrable en [a, b], entonces es
integrable en [r, s] C [a, b].

= Si f es integrable en [p,¢q] y [r, s|, entonces f es in-
tegrable en [p, q] U [r, s].

» Sean f,g: [a,b] = R, ¢ € (a,b) y A € R. Entonces
si las integrales de algtin lado existe se tienen las
siguientes igualdades:

1. /abcc(ba).

. /abf:/achr/cbf.

. /ab(f+g)=/:f+/abg.
" /ab(Af)=A/:f-

/abf </ab|f

Si f y g son integrables en [a,b] y f(z) < g(x) para
todo z € [a, b], entonces:

/abfﬁ/abf

» Si f es una funcién integrable en [a,b], entonces
G(x) = f; f es continua en [a, b].
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s 1°F TFC: Si f es una funcién continua en un inter-
valo I C Ry a € I, entonces la funcién G(z) = [ f
es derivable en int(I) y ademds G’ = f en int(I).

= Cor. 1°° TFC: Sea F primitiva continua de f en
I. Luego:

/bfZF(b)—F(a), Va,be I

2d° TFC: Sea f integrable en [a,b]. Si F es una
primitiva continua de f, entonces:

/abf — F(b) - Fla)

IPP, version Riemann: Sean f y g dos funciones
continuas en un intervalo I y diferenciables en int(I)
Si f’ y ¢’ son continuas entonces:

/:fg’zfmf;—/abf'g

Sustitucién, versién Riemann: Sea g continua
en I y derivable en int(I), con ¢’ continua. Sean
a,b € int(I), con a < b. Sea f continua en g([a, b]),

entonces:
b ) g(b)
[Goag=[ "1
a g(a)

TVM Integral: Si f es continua en [a, b], entonces
existe £ € (a,b) tal que:

[ =10

TVM Integral 2: Si f es continua en [a,b] y ¢ in-
tegrable en [a,b] que no cambia de signo, entonces
existe € € (a,b) tal que:

/abfg:f(f)/abg

Taylor Integral: Sea f : (a,b) — R una funcién
(n + 1)—veces derivable en el intervalo y = € (a,b).
Luego:

n (k] T T rln+1]
f(z) = (Z ! kf )(:c:v)k> +/ %(%t)ndi
k=0 @ '
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P1. [Varios]

2
a) Sea F : R — R definida por F(z) = [ ¢*"ds. Demuestre que F es diferenciable y calcule F’(z).
b) Calcule fol arctan(z)dr.
¢) Sea f una funcién integrable en [—a,a]. Calcule [*, f cuando f es impar y cuando es par.

P2. [Limites]
Calcule li 1§i21
a) alcule lim ﬁ._lz - .

ZL‘2
) ol . Jo f)at
b) Sea f:R — R una funcién C* tal que f(x) # 0 para todo = € R. Calcule lim “5——-—

20 [Faf(t)dt

) "L (3n + 20)P
¢) Sea p € N. Calcule nh—>H;o 2 Zl T

P3. [P1 Control 2, Anio 2016]

a) Considere la funcién F(z) definida por:

x 42
H@:/‘t 2 ot
0

2 +1
Determine sus méximos, minimos locales y los valores de F' en los méximos y minimos locales.

b) La funcién y = f(x) estd definida implicitamente por la ecuacion:

x T y(z) _ 1 1
/1 y(t) cos (?) dt +/0 sin(wt)dt = 70 O<y<

Calcule y(1) e y/(1).
P4. [Volimenes]

COSs a) Encuentre el volumen del sélido mostrado en la
figura mediante el método de la cascara.

b) Encuentre el volumen del sélido mostrado en la

_// figura mediante el método del disco.

P5. [Propuesto: P3 Control 2, Afio 2011]

Considere las funciones f(z) = sin(z) y g(x) = 72 — 22 definidas para z € [0, 7].

a) Demuestre que Vz € [0, 7], g(z) > f(z).
Hint: Verifique que g(x) — f(x) es una funcién céncava y concluya.
b) Definimos la regién R por:
R={(x,y) eR*:x€[0,n] A yel[f(x)g(x)]}

se pide calcular el drea de R y calcular los volimenes de los sélidos engendrados por la rotaciéon de R en torno
al eje OX y el eje OY.



