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EXAMEN

P1. Para o € (0,1), se denota por R la region encerrada por la curva f(z) = z%, el eje OY y la recta
tangente a * en el punto g = 1.

a) (2,0 ptos.) Demostrar que el area de la region R estd dada por A = g((llls))

b) (2,0 ptos.) Demostrar que el volumen del s6lido engendrado por la rotaciéon de la region R en

torno al eje OY est4 dado por Voy = Wg((;:_g))

c) (2,0 ptos.) Para el caso a = %, calcule el perimetro de la region R.

P2. Sean f,g:[1,00) = (0,00) con ¢'(t) > 0, t > 1. Considere la siguiente parametrizacion de una curva
I' C R3:
r(t) = (f(t) cos(g(t)), f(t) sen(g(?)), f(t)).
) (1,0 pto.) Demostrar que [|'(t)[| = /2(f'(£)) + f2(t)(g'(t))*.
b) (1,5 ptos.) Para f(t) = 1 y g(t) = t, determinar si la longitud de I es convergente.
) (
) (

a

¢) (2,0 ptos.) Para f(t) =ty g(t) = v2Int calcular T(t), N(t) y x(t) (curvatura).

d) (1,5 ptos.) Para f(t) = 1, calcular el vector binormal B y la torsion 7.

P3. a) (2,0 ptos.) Sean (a,) y (b,) sucesiones tales que e = a,, + €, ¥n € N. Verifique que si a,, > 0
entonces b, > 0 y demuestre que

b
Z converge = Z — converge.
a

n>0 n>0 n

o0
b) (2,0 ptos.) Demuestre que la serie 1n(n;i1) converge y calculela.
n=2

¢) (2,0 ptos.) Estudie la convergencia absoluta y condicional de . [C——
) (2,0 ptos.) Estudi nvergenci uta y condicion n§2( )"m

Tiempo 3,0 horas
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