INGENIERIA INDUSTRIAL IN2201 Economia
UNIVERSIDAD DE CHILE Primavera 2016

Profesor: José Miguel Alvarado 10 de Noviembre
Auxiliares: Valeria Bustamente, Anibal Cabbada, Carolina Galleguillos, Fabian Lema y Gonzalo Salazar

Pauta Auxiliar 6

Teoria de la Firma

Problemas

Problema 1. Comentes.

(a) Que existan muchas firmas compitiendo en un mercado implica necesariamente que este mercado es com-
petitivo.

Respuesta: Falso. La existencia de muchas firmas en un mercado es una de las condiciones que se requie-
re para que exista competencia perfecta, pero no es suficiente. Para esto, es necesario que las firmas com-
pitan produciendo un bien homogéneo, que no existan costos de transaccién, que la informacién sea
perfecta y que no existan barreras de entrada ni de salida.

(b) La funcién de produccién tiene caracter ordinal, al igual que la funcién de utilidad en teoria del consu-
midor.

Respuesta: Falso. En teoria del consumidor, la funcién de utilidad ordena las canastas segin cudles son mas o me
nos preferidas en términos relativos, pero el output de esta funcién no tiene ninguna interpretacién. En

teoria de la firma, en cambio, los outputs si tienen interpretaciones en la realidad. La funcién de produc-

cién nos dice la cantidad maxima que puede producir una firma si demanda una cierta cantidad de factores
productivos.

(c) Larelacién marginal de sustitucién técnica (RMST) nos indica cudnto capital estd dispuesta a ceder la fir-
ma a cambio de trabajo (o viceversa) para mantener constantes sus beneficios.

Respuesta: Falso. La RMST es la pendiente de la curva de isocuanta, es decir, mide la relacién a la que la fir-
ma puede sustituir capital y trabajo para mantener su cantidad de produccién constante, no sus beneficios.

(d) Las demandas 6ptimas de los factores productivos siempre estaran dadas por aquellas en que la firma ob-
tiene la misma productividad marginal de ambos insumos.
Respuesta: Falso. Recordar que de las condiciones de primer orden se obtiene que:

PMg;, PMgk

w r

Es decir, la firma demandara capital y trabajo en cantidades tales que la productividad marginal por peso
gastado del ultimo empleado contratado sea igual a la productividad marginal por peso gastado de la ulti-
ma unidad de capital utilizado.
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Problema 2. Funcién de produccion

Considere que la funcién de produccion de una firma viene dada por:

F(K,L)=25K2L2

donde K es la cantidad de capital y L es la cantidad de trabajadores empleados por la firma.

(a) Calcule la productividad media y marginal de ambos factores en ésta firma. ;Qué relacién existe entre

~

ambas?

Respuesta: El producto medio de un factor es la cantidad promedio producida por cada unidad del
factor en cuestién, por lo tanto, la funcién de productividad media de cada factor viene dada por:

11
PMeg = F(I;(',L) _ 25KI§L2 05Kk

1.1
PMej, = F(ILQL) _ 25K5L2 o5k

Por otro lado, el producto marginal de un factor es el aumento en la producciéon producto del aumento de
la cantidad del factor en una unidad, en este caso, los factores son infinitamente divisibles, por lo tanto,
serd la tasa de cambio entre estas dos cantidades, es decir:

PMgg = 2080 _ S5
PMgy, = 2L _ Bgcap-s

Por lo tanto, podemos observar que:
PMgg = $PMeg

PMg;, = $PMey,

.La ley de rendimientos marginales decrecientes se cumple?

Respuesta: La ley de rendimientos marginales decrecientes dice que, ceteris paribus, el incremento mar-
ginal de la produccion disminuye a medida que se afiade una unidad méas del factor productivo.

Anéliticamente, la funcién de produccién marginal del factor es decreciente, por lo tanto, su derivada
debe ser negativa:

PRI — _BR-313 <0 VK >0

%:_%K%L—%a) VL >0

Por lo tanto, podemos concluir que la ley de rendimientos marginales decrecientes se cumple.

Calcule la relaciéon marginal de sustitucién técnica de capital por trabajo RM STk 1, (tiene claro como
se define esta relacion?

Respuesta: La RM STk 1, es la disminucién de la cantidad de capital empleada cuando se utiliza una
unidad extra de trabajo. En este caso, como los factores son infinitamente divisibles, serd la tasa de cambio
entre estas dos cantidades. Y es facil ver que es equivalente a:

0K  PMgy
0L  PMgk

RMSTx 1, =
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Por lo tanto, la RMT'Sk 1, viene dada por:

RMTSk. =

(d) Defina y derive las ecuaciones de isocuantas.

Respuesta: Las curvas de isocuantas representan las diferentes combinaciones de factores que propor-
cionan una misma cantidad de produccién. Fijando una cantidad ¢ de produccién, podemos hallar la
ecuacién reemplazando en la funcién de produccién:

q2

= 6251

1 1
q=25K2L2 = K(L)
(e) Analice los rendimientos a escala que posee esta tecnologia.

Respuesta: Los rendimientos a escala categorizan la intensidad en los cambios de la produccién cuando
todos los factores varian en la misma proprocion.

Por lo tanto, veamos que sucede al variar los factores en una proporcién A:
FO\K,AL) = 25(AK)3(\L)? = A(3%2)95 K35 = AF(K, L)

Por lo tanto, la firma posee rendimientos constantes a escalas, lo cual sucede con todas las funciones de
producciéon Cobb-Douglas homogeneas.

Problema 3. Costos

Para la funciéon de produccién del problema anterior:

(a) Calcule la funcién de costos a corto plazo si los precios de Ky L son r y w respectivamente, con K = 16.
Calcule ademaés la funcién de costos medios y costos marginales.

Respuesta: Reemplazando en la funciéon de produccién, obtenemos la cantidad de factor a utilizar a
un nivel de produccion ¢:
¢
10.000
Por otro lado, reemplazando en la funcién de costos a corto plazo (en funcién de los factores, necesitamos

encontrarla en funcion del nivel de produccién, jno confundir!) obtenemos que:

¢=100L7 = L =

2

10.000

Finalmente, la funcién de costos medios, la cual nos entrega el costo unitario por producto, viene dada
por:

C(q) = 100r + w

C 100
(¢) _ 100r =~ 4
q 10.000
Y la funcién de costos marginales, la cual nos entrega la variacién en el costo total ante el aumento de
una unidad en la cantidad producida, viene dada por:

_ 9C(a) q

g 5.000

CMe(q) =

CMg(q)
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(b) Calcule la funcién de costos a largo plazo si los precios de K y L son r y w respectivamente. Calcule
ademads la funcién de costos medios y costos marginales.

Respuesta: De la condicién de primer orden, se debe cumplir que:

PMgx  PMgy,

r w

Por lo tanto, se debe cumplir que:

L="'K
w

Reemplazando en la funcién de produccién y despejando K obtenemos:

1 1
q:25K5<TK)2 :-Ke:(w>2q
w r 25

Reemplazando en la funcién de costos, obtenemos que:

1q
C = 2 2 —
(a) = 2(rw)? o
Finalmente, la funcién de costos medios viene dada por:
1
2(rw)2
cCM =
e(q) 55
Y la funcién de costos marginales viene dada por:
1
2(rw)?z
CM =
9(q) 5%

Problema 4.

Demuestre que si en una firma la productividad media al factor es igual a la productividad marginal al factor
entonces el gasto en capital y en trabajo es el mismo.
Respuesta: De la maximizacion de utilidades dada por:
méx pF(K,L) — (rK + wL)
K,L
Se deduce de las condiciones de primer orden que:
PMgr =
PMgr =

SlE ==

Igualando la productividad media con la marginal se obtiene que:

p p
PMeyp =PMg, = $ =% = ¢="¢

Finalmente igualando ambos ¢ de la dltimas ecuaciones obtenemos que:
rK =wL

Por lo tanto, el gasto que realiza la firma en capital y en trabajo es el mismo.
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