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Examen

P1. Sea G = {z € R|z > 1}. Para 2,y € G se define la l.c.i x por: zxy =2y —x —y + 2.

i) (3,0 ptos.) Demuestre que (G, %) es grupo abeliano.
) (1,5 ptos.) Pruebe que (G, *) es isomorfo a (RT,-).

iii) (1,5 ptos.) Sea H = {q € Q|q > 1}. Pruebe que (H, *) es subgrupo de (G, ).
) ( )

P2. i) (2,0 ptos.) Para z € C, z # 0, demuestre que

1
(z—i—;)ER@Hm(z):O\/|z|:1.

ii) (2,0 ptos.) Determine a, b reales de modo que 1 + i sea una solucién de la ecuacion z° +
az®+b=0.
iii) (2,0 ptos.) Resuelva la ecuacién 23 + i = 0.
P3. a) (3,0 ptos.) Sea p(x) = 2° — 5a* + 1423 — 1422 + 132 — 9. Se sabe que una de las raices de
p(z) es x = i. Calcule todas las raices de p y factoricelo en R y en C.
b) Sea a € R. Se define ¢ : R[z] = R por

¢(p(z)) = pla), Vp(z) € Rlz].

1,5 ptos.) Demuestre que ¢ es un morfismo epiyectivo entre los anillos (R[x], +,-) y

b1) (
(R, +).
(
I

b2) (1,5 ptos. )Pruebe que o 1({0}) = {(z — a)q(2)|q(x) € R[z]}.

ndicacién: ¢~ !({0}) es el conjunto preimagen del conjunto {0}.

Consultas sélo al auxiliar
Justifique cada uno de sus pasos
Tiempo: 3 hrs.



