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I. Introduccion al Algebra

P1. En el esquema de la figura, los puntos P, A, B y C estan en una horizontal. Considere los complejos
za=O0A, zp = OBy z¢ = OC (O el origen).
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1) Escriba z4, zp y z¢ en forma cartesiana y en forma polar y en este tltimo caso, en funcién de los
angulos «, Sy 7 senialados (sin calcularlos).

2) Usando &lgebra de nimeros complejos, pruebe que «, 8 y v satisfacen la relacién o + g + v = T

2
2
P2. Considere los complejos z = — + z£ + z?

1
5 5 YU =g . Encontrar el menor n € N\ {0} tal que

n

2" =w" =1.

P3. Sean z € C\ {0}, un complejo dado, n > 2 {zo, ..., 2,1} las raices n-ésimas de z. Calcule:

P4. Pruebe que (Vn € N) (2015 — 20144)2013" + (2015 + 20144)2°13" € R.
P5. Sea S = {z € C | |z| =1}. Demuestre que (S5, ) es subgrupo de (C\ {0}, ).

P6. Para z € S, z # 1, se define
1+
T 1-z

Demuestre que w € (C\ R), vale decir, muestre que w es imaginario puro.

w
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II. Introduccién al Célculo

P1. Calcule los siguientes limites:

log(x!)

z—o0 1 log(x)
2) ilino cos(x)

1)

b
3) lim — {] para a, b > 0 y siendo [-] la funcién parte entera.
x

P2. Calcule, si existen, los siguientes limites:
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z—0 x — 12
P3. Usando la definicién de limite de una funcién, demuestre que:
sin(x
1) 1im YSRE)

T—T er

1

2) lim cos () no existe.
x—0 x

P4. Un semicirculo de didmetro P descansa sobre la base de un triangulo isésceles PQ) R para formar la regién

de la figura. Si A(9) es el drea del semicirculo y B(0) es el drea del tridngulo isésceles (PR = QR = a), se

pide calcular:
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P5. Sea f: ACR — R una funcién y g € A. Si lim f(x) = L > 0, demuestre que:

T—rTo

(F>0)(Vxe A) 0< |z —xo| <= f(z)>0.



