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Control 5

P1. a) Sean

G = {(n,m)| n,m ∈ Z}
G′ = {2a3b| a, b ∈ Z}

y se de�ne la suma de pares en G como

(n,m) + (p, q) = (n+ p,m+ q)

i) (2,0 ptos.) Demuestre que (G′, ·) es subgrupo de (R \ {0}, ·) donde · es el producto en
R.

ii) (2,0 ptos.) Observe (no lo demuestre) que (G,+) es grupo. Demuestre que (G,+)
isomorfo a (G′, ·).

b) (2,0 ptos.) Demuestre que para todo z ∈ C con z ̸= −1 y |z| = 1, se tiene que

1 + z

1 + z
= z.

P2. Sea (A,+, ·) un anillo conmutativo con unidad. Se de�ne G ⊆ A por

G = {a ∈ A| a tiene inverso para ·}.

i) (2,0 ptos.) Mostrar que (G, ·) es grupo abeliano.

ii) (2,0 ptos.) Sea H = {a2| a ∈ G}. Pruebe que H es subgrupo de G.

iii) (2,0 ptos.) Si A = Z8, encuentre G y H.
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